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nie kaidy wyvaz piérwszego, a iloraz otrzymuie sig,
wyL;ywaaqc czynnik spéloy wszystkim wyrazom.

O utomkach algiebraicznych
i o naywickszym spdlnym dziclniku,

33. Takie samo nalezy mieé¢ wyobrazenie o utoma
ku algiebraiczném, iakie mamy o utomkach arytine-

. 1 : gt o T o
tycznych np: —  —..., to lest: ze calosé uwaza §i

4’ 12

za podzielna na tyle réwoych czeded, lle iest iedno-
oy w xmanowmhu (Mldnowmlc moze byé iednoa
mianem, albo w1elom1aneqm), i Ze sig bierze tyle tych
jednosei, ile ich licznik skazuie. A zalém prawidia
dodawanis, odeymowauia, muoZenia i dzielenia utom.
kéw w Arytmetyce wylodone, stuza takie dla utom.
kéw algiebraicznych., Zawsze iednak w zastésowa-
niu tych plawu}el' pamlf;r,dc nalezy o sposobach ods
bywania dziatay z ilosciami a]glebralcmeml -catkowi-
temi, czy to 1edn0wyraaowc:rn, czy té7 w1elom:en-
nemi. A.zatém byloby rzecza. zhywczm zastanawiad
si¢ tu nad dziataniami ze samemi ulomkami a'lgle..
braicznemi, zwiaszcza, Ze w dalszym ciggu mied be.
dziemy dosy¢ sposobnosci, obeznavia sig z dziala-
niami tego rodzaiu. '

Przywodzenic nlomkow algicbraicznych, dla
krdtszego ich wyrazenia, sastuguie na szczegolnq
uwage.

Jezeli dzielenia iednomishu lub _wielomianu nié
mozna ecupetnie, to iest, .bez reszty uskutecznic, na-
owezas sk’azuiemy ie znakiem wiadomym, i ilorsz
wyraza sie¢ w_postaci ufomku, ktéry nauca}llsfny si¢
(pod ust: 23) “skracad. Co do wyraZen wwlomla-
néw utomkowyeh; przytoczymy. niektére prazypadki,

w ktérych tatwe skréceuie da sie wykonad.
Niech
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2 2
I . e o @ =D
Niech bedzie wyrazenie —; -+ Postrze-
a“=—2ab-=b

Zemy (podl‘ug‘ ust, 19,), Ze ten ulomek moZe byé
' (a==b)(a—
(ﬂ—b)
wige licznik i mianownik przez spéloy czynnik a—>b
a-b

a—b

wyrazony w tey postam dzielqc |

mamy

5a®=—=10a®b--5ab?
8a® — 8a’*b
5a (a® -—2ab+bz)
sa(a—Db)
\

‘Wezmy ieszcze wyraZenie

'I'o wyraﬁeme rozfofyé moéna tak

ba(a—b)*

albo ieszcze tak, + dzielqc licznik i miano=
Ba (a—b)

woik przez spéloy czynnik a(a=-D); mamy wypa-
aok Ha=t),

8a

Przypadk:, ktére pozostale roztrzqané, sa te,
w ktérych obu wyrazéw utomku nié mozna rozto-
%y¢ na iloczyn, ze summy przez réznice dwdoch: ilo-
ci, albo na kwadrat. ze summy, albo z réinicy
dwéch ilodci. Wprawa w rachunek, mauczy tako-
wego roskladania, .gdzie to uskutec:rmone byé¢ moze.
Lecz dwa wyrazy ulomkii, mogg byé wielomianami
wlgcey 2toZonemi: . natenczas, dla tego, e roskfada-
nie na ezynniki nie iest tak fatwe, uda¢ si¢ naleiy
do szukania nafwwkszego Spolnﬁgo dziclnika.

Bzecz ta, iako maiaca Scisty zw:qzek_ 2 teoryg
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réwhani, praedstawia niektére trudnodci: a zatém za-
iniarem naszym iest wylozyé w tém mieysey tylko
cres¢ materyl poszukiwania naywigkszego spélnego
dzielnika dwoéch wielomiandw.

-0 NAYWIEKSZYM SPOLNYM DZIELNIKU
ALGIEBRAICZNYM.

34. Naywickszy spdlny dzielnik ' dwdch wiclo-
miandw, iest wiclorian naywiekszy co do wyklas
dnikéw i spdlezynnikéw, kiory dzieli zupelnie dwa
wiclomiany' dane. o
~ VWiasnoéé cechuiaca naywickszy jspélny dzielnik
iest ta, _'f'.e po odbytém dzieleniu dwéch wielomia-
néw przes tenie naywickszy spéloy dzielnik, ilora-
zy otrzymane -beda pidrwszemi pomiedzy soba, to
iest: inz nie bedg zamykaé czynnika spolnego.

Podanie to, iest widoczne: albowiem niech bedy
A i B dwa wiclomiany dane, za§ D ich naywie-
kszy sp6loy ‘dzielnik: niech A’ i B’ beda ilorazy
otrzymane: w-tym razie mamy A=A’XDiB==B"XD,
Jlecz gdyby A’ i B’ miaty ieszcze iakowy ¢zyonik
spélny np. d, mabwezas DXd byloby dzielnikiem
sp6lnym dwéch wielomianéw, i takowy dzielnik D Xd
byiby wigksay od D, tak co do. wykiadnikéw, -iak
co do spétezynnikéw: co byloby spreeczne z wila-
- snoscig, iaka ma wielomian D. -

© 35, Widziclismy w Arytmetyce: P
1. Ze naywickszy spdlny dzielnik dwdch liczb
catkowitych zawiéra w sobie, iake czynnmik, wszy-
stkie dzielniki czastkowe spdlne tym dwom licz-
bom; i ke ni¢ moze zawierad innych czynnikdw.
9. Ze naywickszy spdlny dzielnik dwdch liczb
catkowilych iest ten sam, iaki iest dla liczby mnicy-
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széy i dla reszty winiklcy, z podzielenia wzekszay
Pr 'ZCZ mmey.s zd.

Na tych dwéch zasadach polega znalezienie nay-
wickszego spélnego dziclnika algiebraicznego.

Wediug tego znaydZzmy naywickszy spulny dziel-
nik dwéch wielomianéw.

- ae—a?b4-3ab®~=3b® i a®——>5ab-}-4b*
Picrwsze dzialanies
0®ema® bf=3ab*—3b"° ) 4* —5ab--4 D%
4@ b—aD *==3b* a--4b

la reszta.. 19 ab®* —19b°
czyli 19b*(a—Db)

Drugie dzialanic:
a'z-—-_Sab—I—éib“ a-~b
—Adab=-4b* N 4p

0

A zatém a—b iest naywigkszym spolny’m dziel-
nikiem dwéch danych wielomianéw.

Zaczm}my od podzielenia wielomianu malqcego
wy#Zszy stopied przez wielomian niZszago s*opma
otrzymamy iloraz, iak wyiéy, a=~4b, na resatg za§
19ab*—19b°.

Na mocy drugiey zasady naywigkszy spélny dziels
nik bedzie dzielnikiem, i pozostai‘éy reszty, i dane-
go “wielomianu, _

A e Tesitg lga?)z—lgba mozZna w téy postacl
wyrazié 190> (a—b), tak, Ze czynmk 190* dzieli
te reszte nie dzielgec wielomianu a“—jab—-4b*; wrgc
na wocy piéewszéy zasady, czynnik 19b* nié moie
weirodzié do naywigkszego spélnego dzielnika, i prae-

*
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to ‘mosna go opuscié: w takim razie idzie teraz tylko
o naywigkszy spolny dzielnik wielomiandw:

a* —5ab=4-b%; i a—b.

" A fe dzielac piérwszy # tych wielomianéw, przez
drugi, otrzymamy na iloraz zupelny a—4b, wige
a—Db iest naywigkszym spélnym dzielnikiem tey re-
szty, i tém samém naywickszym spélnym dzielni-
kiem dwéch wielomianéw danych.

Wezmy ten sam przyk'l’ad i uporzadkuymy wys
vary podiug gloski D: bedzie '

—3b°% 4-3ab* —a*b-=a’, i 4b* == bHab=-a®.
Piérwsze dzialanie:

| \ Buzmnosﬁyw_szy wszystkie wyrazy piérwsz‘ego wie-
lomianu przes 4; bedzie _ |
—19b%4-12ab%*—4a*b4-4a® )zib“—fiab-{'-.:a2
la reszta... —3ab* —a*b 421*; —3b, - 3a
, 12ab* — 4a’b-16a°

2a reszta.. .. —19a’b+19a°
czyli 19a*(=b=-a)

Drugie dzialanie:

40 —Sabdea*|— bt a
—ab==a* S-—-iib-[- a

—_—

v}

A satém ==Db=-a, albo a=b iest naywigkszym
spblnym dzielnikiem.

W piérwszém dziataniu, nié moina bylo zaras
0dbyé dzielenia dwéch wielomianéw, poniewad piérs
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wszy Wyraz —3b° dzielnéy, nie iest podzielny przez
40" plérwszy wyraz dzielnika, Lecz widoczng iest
1zecza, Ze s_péi’czyumk 4, nie iest spéln}m czynni-
kiem dzu,lmka a zalém, na mocy piérwszéy zasady,
nié¢ moze byc c:msuq spulnego na)mvkszego dziel-
nika. Istota rzeczy nie odmieni si¢ przeto, iefeli
ten czynnik 4. wpmwadmmy do dmel:xf-}, to to iest:
iedeli rozmnosiymy wszystkie wyrazy deielnéy przez 4:
otraymawszy wigc=——12b°~12ab*—4a*b-4-4a®, dwa
piérwsee wyrazy dezielnéy i dzielnika sa podzielne,
i uskuteczniwszy dzielenie, otrzymamy iloraz —3b,
i reszte —3ab’-—a’b~4-4a’.

W téy reszcie wyktaduoik przy gtosce b-iest rd-
wny wykfadoikowi przy téyZze glosce w dzielniku,
zeby zas dwa: p‘iérwsze wyrazy znowu uczyni¢ po-
dmelneml, rozmoozymy przez 4, poczém bedzie mo-
zna odbyé dalsze dzielenie.

Takie pr?ygotnwame uczyniwszy, otrzymamy
_ — 12ab* — 4a”b =4~ 16a®: to podzielone praez
4b* ~— Hab -~ a” da na iloraz —3a, vesuta za$ be-
dzie =—19a’b=~19a?, ktéra wyrazi¢c mozna w téy
postaci: 19a®(—b==a}, czynnik 19a* opuszcza sig,
iako nie nalezacy do naywickszego spélnego daiel-
nika, ‘a zatém idzie tylko o znalezienie naywigksze-
go spélnego dzielnika dla 4b% —5ah--a*, i ~b-a.
Podzieliwszy te dwa wielomiany przez sicbie; otrzy-
mamy iloraz skonczony —dbefa” a zatém —b-a-
czyli a—b “iest na}wu‘ksqm spolnym  dzielnikiem
szukauy'n

36. W tym- przykl‘adme, iak 1 we ‘wszystkich
:lrm)ch w ktérych wyktadnik gloski gléwnéy w daigl-
néy iest wigkszy iednoscig od wyki’admka teyae gl‘o-
ski w dzielniku, - skrécié moZna dziutanie, mrozge
-zaraz z poczqtku dmelnai_ przez kwadrat ze spétczyn-
nika wyrazu piérwszego w dzielviku, ‘skad wypa-
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dnie, Ze piérwszy iloraz c?astkowy zamykac bedzie
takowy spétezynnik w piérwszéy potedze. Mnozac
dzielnik przez iloraz, daléy uskuteczniaiac przywies
dzenie z dzielna tak przygotowana; otrzymany wys.
padek zawiérad ieszcze bt‘dme takowy spéfezynnik
inko C?}nmk tak bedzie mozna odbywac dzielenie,
dupﬁlu nieotrzymamy reszty, W ktéreyby wyki‘admk
gloski giéwnéy byt mnieyszy; od wykiadnika téyie
gloski w dzielniku.
Oto wz6r dziatania.

Picrwsze dziatanie. ‘
MnoZenie przez 16, czyli przez kwadrat z 4ch.
—48b3+48ab7’:—-16a2b+16a5} 4b*—Halb=t-a®
——12&2)2:-4{221’) +4-16a°{__19p—3a 2
la reszta..... —19a*b4=19a® A
- czyli 19a*(=—=Db—-a).

Dzialanie druagie.
4p °mm 5ab+'a?}— b4-a
= ab+a*§ gp g ,

; : ) -

Uwaga. Jezell wykladnik gloski gtéwnéy w dziel.
ney przewyzsza dwiema lub trzema iedaosciami, wya-
ki’admk* teyie gloski w dzlelmku, potrzeba pomno-
zy¢ dzielna przez tlzeclq aibo czwarty’ potege spél-
czynnika, iaki jest przy piérwszym wyrazie dzielnika.

Weimy na drugi przykiad dwa wielomiany
15a° == 10a%b 4-4a°b® 4= 6a>b® —3Jab*
i l2a’b2+38a2b3+16ab‘*——ob"5

Nim praystapimy do dzielenia dwéch wielomianéw,
uwazmy, Ze pierwszy wielomian gawiéra a iako spol-
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ny czyonik wszystkim wyrazom, lecz, Ze ten czyn- .
 nik nie wchodzi do wszystkich wyrazéw drugiego
wielomianu, moZna . go wigc opuscié¢, iako nie cay-
niacy zZadnéy czesci snolnegn dzielnika,

Dla podoi)ne} prayezyny czynnik 2% spélny.
wszystkim wyrazom drugiego wielomianu, nie wcho=
dzacy do wszystkich wyrazdw piérwszego wielomia-
nu, moze byé. opuszczony. A zatém idzie teraz o
‘znalezienie naywigkszego splloego duzielnika dwéch
wielomianéw nastgpuiacych.

15a%10a®b4=4a*b°4-6ab®=—3b*
i 6ald=19a%b~4~8ab® —5b°.
- Pidrwsze dzialanie.
30a4+20a b 8a’b?*==12ab?— 61‘)4%‘5&3"'19&“54-8“52'—553

u—?ﬁasb—o2a*b‘+3?aba— 6b S5a, — 250
—150a®b—64a*b*4-T4ab®—12b*

la. reszta  =~4lla®b*4274ab®-137b%;
ayli 137b* (3a® o 2ab—D*).

Dzialanie drugie.
6&3—1—190.“?) whee Babz—abs}'%a +2ab—b*
“4-15a2b-4-10ab*—5b? 2a+5b

0. = -t

A zatém 3a® -4-—-7&11')—2;2 iest szukanym. naywxg-
kszym - sp6lnym dzielnikiem.

Postgpuiac  tym samym sposobem, mk W pray-
-kladzie poprzedzaigeym, potrzebyby muoiyé cala
dzielna przez 6 spo?czynmk piérwszego wyrazu W dziel-
niku, albo racz.t.y przez kwadrat z 6, lecz poniewaZ
tak 15 iak 6 maia spélny eczynnik 3 wige dosyé

- bedzie mnoing rozmnokjc przez liczbe 2, kt,ora iest
czyunikiem 6u, a nie iest czynnikiem 15,
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Wedtug tego odbywaige dzielenie, otrzymamy re-
sutg. ktoréy piérwszy wyraz bedzie——75a°b. Tu 75
zawiera ieszcze czynnik 3, ktéry wchodzi takze iako
. coynnik do 6u: aby wigc daléy odbywaé dzielenie,
dosyé bedzie wprzéd rozmnozyé te reszt¢ przez 9
- odbywszy daielenie otrzymamy na plérwszq reszlg

glowna; 411a”b* 4=214ab® —137b4,

' Lecz takie fatwo postrzed, Ze w.téy reszcie fest.
173b® spdlnym czyunikiem, kl:ory pomewaz nie wcho-
dzi do wielomianu drugiego, i tém samém niestanowi
czedei naywickszego spélnego dzielnika, przeto opu-
sucza sie: 1 teraz idzie tylko ‘o znalezienie naywig-
kszego spélnego dzielnika migdzy wielomianami

6a®4-19a*b48ab?*~50°
i 324 2ab — b*

Odbywszy dzielenie tych dwéeh wielomiandw,
otr?ymamy iloraz zupetny 2a~-5b; a zatém reszta
3a"~+2ab—b" jest naywigkszym spdloym saukanym
" dzielnikiem. \

38. Uwaga. MoZnaby sie zastanowié czy odrzu-
canie w ciagu dzialania, czynnikéw spilnych wszy-
stkim wyrazom w otrzymanéy reszcie, iest tylko skré-
ceniem' rachunku, czy tez, sa te dzafania koniecznie
potrzebne?

Lecz mozna fatwo poznacé, ze te odrzucenia sy
koniecznie potrzebne; alb0w1em, gdybysmy w pray-
ktadzie poprzedzaigcym nie odrzucili czynnika 1370%;
- ‘musieliby$my mnozyd caly dzielna przez tenZe ezyn-
nik, aby piérwszy wyraz téy nowdy dzielndy mégt
byé podzielony preez piérwszy wyraz dzielnika; lecs
tym sposobem wprowadzilibyémy do dzielndy czyn-
nik takowy, klor}by si¢ znaydowal takié w dzielni-
ku, a tém samém szukany naywickszy spélny daiel-
nik zawieralby w sobie czynnik 13?b‘, ktéry, iak
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widzieliimy na samym poczatku, nié mofe stanowid
czgSei naywiekszego spélnego dzielnika.
39. Wyiasnimy te prawdy nastepuigcym przys
ktadem. - , '
Znalezé naywickszy sp6lny dzielnik dwéch wie-
lomianéw. , r e
ab=4-2a*==3b*=—A4bc— ac——c*
Yac42a*—Hab—44c*—4=8bc—12D*

Piérwsze dzialanie.

a—3b%) 2a*—5b|a—I12D*

2a*~+D
——p| =—4bel , =9c| =~ 8bc
—_—c? . -+ 4c?
- —_— i . 1 . . 1
l1a, reszta....6bla=+90"
—10¢| —I12be
- —be%
czyli (3b—>5¢) (2a==3b~-c).
I Drugie dzialanie.
9202 b=—5bla—12b%*) 2a+4-3b~4c
=+9¢| == 8bcr g—ap
o Aet) e
—8bla—12b%
+8c| -~ 8bc
I
0

A zatém 2a-}-3b-f=c iest naywickszy spblny dzielnik
dwéch danych wielomianéw.

Po uporzagdkowaniu dwéch wielomianéw, moZna
bez fadnego przygotowania odby¢ dzielenie; w obe-
cnym razie otrzymamy piérwsza reszig:
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6b ]a—i— 9b2
—10c] —12b¢
—— He?

A Zeby daldy dziatad, potrzebrzbj, biorac drugi
wielomian za dzielng, a otrzymana resztg za dziel.
nik ; mnoZyd te nowa dnelnq przea 6b--—10r:, albo
krocey przez 3b—5c poniewaz czynnik 2° wchodzi¢
ind w piérwszy wyras dzielndy; lécz przed wyko-
nauiem tego mnoZenia, zobaczmy czy czynnik 3h—5¢
pie podzieli drugiego wyrazu ressty, to iest: wyrazu
9b == 12bc=—=5¢*.  Jako? uskuteczniwszy dzielenie,
otr?}mamy iloraz zupelny, 30--c, a zatém resate
‘moZna wyrazi¢ w postaci: (Bb—ac) (2a~-3b-4-c).

Nalezy opusci¢ 3b==5¢ poniewas ezynnik 3b——5¢
snayduie sie w téy resacie, a nie wchodsi do nowéy
dzielndy, (albowiem ten czynnik dako niezaleZacy od
gleski @, powinienby (ust: 30) znadeWaé sig pomig-
dzy spéiczynnikami réinych poigg teyie gloski, cze-
go w tym prayktadzie’ nié ma).

Opuszezaniew takowe iest lmmeczne, bo inaceéy
wpmwadmhbysmy ten czymnk do dzielnéy, a na ow-
czas' dwa wielomiany zawieraiac czynnik spélny, kto-
rego wprz6d nié mialy, tém samém mialyby naywig.
'kszy spolny dzielnik odmienuny, to iest: zawieraiacy
w sobie caynnik 3b—b5¢, ktéry w nim nie powi-
rien; sie znaydowad.

Po taklem opuszezeniu, odbywa sig nowe dziele-
‘nie, iotezymuiemy zupelny iloraz, azatém 2a4 3b-4-c
jest naywiekszy spolay dzielnik.

40. Na ostatni przykiad' zuaydzmy mnaywiekszy
- spbloy” dzielnik dwobch melomlanow

q“-l-?m"‘b-«i—dagb" —6ab® -\1»-22;4
4a*b=-2ab* —20°,
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Opusclwszy spdlny czynmk 2b w drugim W:elomza-
nie, otrzymamy 2a* <4-ab—Db*,

Dziatanie picrwsze,

8(1“—[--24{1B'IJ-I--?)‘)a?'b2 48ab®-4-16b%)2a*tab—b?
- 20a*D4-36ab>—48ab® ~4=16b%5 4,2 +lOab+t$b“

-=26a*b*—38ab’~=16b*
la, reszta....... —51ab®==29b%*
etylisseavaacs —b°(51a—190).

Dzialanie drugie.

Rozmnozywszy przez kwadrat z o} ezyli przez
2601,

52020°4-2601ab—-2601b%) 51a—29b

—5202a.%4-2958aDb (102241090
—-5559ab=—2601b" :
—5559ab-+3161b*

20, reszta...eves . -+ 5G60b™

Wyktadnik gloski a w dzielnéy, przewyZsza dwie-
ma iednoéciami wykladnik teyZe gloski w dzielniku,
a zatém wyrazy dzielnéy roamnozywssy przez ivze-
cig potege ze 2¢h, to iest przez 8; mozna beduzie,
po takiém przygotowaniu odbyd trz_y nsstepns dzia-
tania,” a otrzymamy na picrwua resutg gmw“ a,
—51ab’+-20b%.  Opusaczaige caynuik b® w téy. re-
szcie, bedzie nowy dzielnik , —51a==29b, zmieni-.
wszy znaki, co iest wolno, otrzymamy: 5la—29b;
nowa zaé dzielna iest 2a2+ab-—-b2.

Mnozac te dzielna przez kwadrat z 51, toiest: przes
2601, potém Odb}“SZj dz:ele:m, otrzymamy pa dru-
ga reszte gl’éwnq, ~-560b": a zatém dwa dune wie-
lomlauy sq piérwsze pomiedzy soba, to iest: nie ma-
ig Zadnego spélnego czynmika.
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Jakoz podtug drugiéy zasady wypada, Ze nay-
wickszy spblny dzielnik powinien si¢ znaydowac iako
cz)umk w reszcie otrzymanéy po kd{dem dziatanin,
a zatém powunenb} podzielié resztg 5600*, lecz ta
ressta iest nie zalezna -od glownéy gfoslu a gd)by
wige dwa te wlelommny mogly nied spélny dnelmk
takowy. powinien by¢ takie mezalemy od a, a na-
stepnie, (ust: 30) powinien si¢ znaydowad iako cZyn-
nik ‘w spétezynnikach réZnych poteg teyze gloski,
ktorg zamyka kazdy z wielomianéw dany ch, co wtym
" razie nie zachodzi. '

Te przykiady beda dostateczne, do pokazama dro-
gl kiorg poslqpowaé naleZy, aby otrzymaé naywie-
. kszy spblny dsielnik dwéch wielomiandw.

41. PRAWIDEO OGOLNE. Naprzdd opuscié
w obu wiclomianach czynniki iednowyrazowe spdl-
ne wszystkim wyrazom dwdch wieclomiandw, (zda-
rzyé si¢ moze, ze ezynanik iednowyrazowy kidry sig
anayduie w dzieln€y, i ten ktory si¢ znayduie w dziel-
niku, bedg miaty miegdzy sobg spélny dzielnik: W tym
przypadku, nalezy ten 5p61ny dzielnik napisaé na
boku, iako maiacy stanowié czgé¢ naywiekszego spol
nego dzielnika szukanego).

Po takowém opuszczenin przygoluie sig dzielnag
tak, aby pidrwszy idy wyraz byt pad_zmlny praez
pzcrws;.y wyraz dziclnika, (wiemy iuz na czém za-
sadza si¢ takowe prrygotowanie), poldin uskulecznia
sig dzu,lemc, z ktorego otrz zZymamy pewna reszle, \ta
bedaie nizszego slopnia 'niZ dsielnik. W téy resz
cie opuszczaiq si¢ czynniki iednowyrazowe, albo
wielowyrazowey ktére' zamykaie spoi’cdynmks, “glo-
ski gldwndy w rdinych potegach. Nastgpnie bie
rze si¢ ta reszta za dzielnik, a drugi wielomian
za dzielna, i odbywa sie dzzelemc tych dwdch wie-
lorniandw iak na poprzedzchych przykladach.
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Postepuic si¢ s tych dziataniach dopdty, dopdki
‘nie otrzymam; reszty takidy, ktéraby podaziclila
zupelnie reszte poprazedzaiqee, i w tym przypad-
ku reszta dzulaca test naywiekszyn. spoluym dziel-
nikiem. Albo odbywad dziatania, dopdki nie olrzy-
mamy  reszly NIBZALEZNEY od gléwndy gloski,
co- oznaczaé bedzie (ust: 40), Ze dane dwa wielo-
miany 53 PIERWSZE MIEDZY SOB}%, a przynay-
mnidy, ze-nie maig spolnego czynnika zalezgcego od
gtoski czego w poczatku dziatania odkryé nié mozna
byto.

Uwaga. Znayduoia si¢ przypadki w ktérych to
postepowanie skrécié potrzeba, co nastepnie poznamy.

Oto nowe przyktady dla ktérych .sposéb podany
wyzéy iest dostateczny

lety Prz: qnp +3np --anq —2nq*
i 2mp*q —-4mp —mp’ q-l—Smpq
Naywigkszy spoélny dzielnik jest P—q;
2gi Pra: 36a®—18a®—27a*494°.
27a°b* —18a%b"*—9a°b™.
naywiekszy spélny dzielnik iest 9a®(a=—1).
W}i'ozenie czterech piérwszych dziatan algiebra-
icznych, i znalezienie naywigkszego spélnego dzielni-
ke, beda dostateczne do rozwiazania wielu zagadniex.
W dalszym ciggu® wyloZone zostanq nowe prawidfa,
w- miar¢ iak tego okazywad sif; bedzie potrzeba; te- -

.raz przeydzlemy do rozwlqzama zagadnien piérwsze.
go stopnia,



