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2re. z troykatéw podobnych CBG, CJF,
mamy CG: CB=CF: CJ, czyli wst ACB:
P=P: dosie ACB; wiec dosieA CB=  P*
. wst ACB.
. 23. Gdy liniie trygonometryczne w cze-
$ciach promienia zostaly wyrachewane;
dla skrocenia dzialan % liczbami wyraza-
igcemi te liniie, wzigto liczb tych loga-
rytmy, i uloZono ie w tablice albo ra-
zem 7 liniiami trygonometrycznemi, piszac
naprzod luki, potem liniie trygonometry-
czne, nast¢pnie logarytmy tych liniy; albo
iak bywa nayczesciey, liniie trygoneme-
tryczne opuszczaia sie, i klada sie tylko
Tuki, a obok nich logarytmy liniy trygono-
metryeznych, tychze Tukéw. Rzadko ktére
tablice obeymuia fogarytmy weszystkich li-
niy trygonometrycznyeh, nayczesciey za-
wieraig logarytmy tylko wstaw i stycznych,
a temn samem dostaw i dostycznyeh. Uklad
iuzycie tych logarytméw, zwyczaynie pray
ich tablicach opisany bywa,

ROZDZI AL XVI

TWIERDZENIA OKAZUJACE STOSUNKI MIE-
DZY LINIAMI TRYGONOMETRYCZNEMI
A BOKAML TROYKATA,

- Twierdzenie 1,

24. W kazdym tréykacic ABC, beki tak
sie. maiq do sicbie, iak wstawy hatéw
przeciwleglych tym bokom ; toiest bedxie
BC: AC: AB=wst A:wst Biwst €. *



- 171 —

Jako# opisawszy kolem troykat ABC,
bedzie. kata A, miarg polowa tuku . BC
(IL, 7. w. 1); kata B, polowa tuku AC;
kata C, poiowa fuku AB: wiee kazdy bok
truyl(qta ABC iest cigeiwa podpmralch,
Tuk dwa razy wiekszy od luku, kto6-
ry iest miary kata ]nzeclwl(-gieg temu
bokowi; a zatem . polowa kaZdego boku
troykata, iest wastawa kqta przeciwle-
glego temu hokowi: (10); toiest, bedzie
hok Bf-'—wst Aj; bok. Ab_wst B; bok

AB::wst C. A zatem ma s;(; BC AC AB—
3

wst A:wst B:wstC; enyli BC AG AB=
wst A:wst B:wst'C;  wiee w ﬂavd_;m
troykacie. ¢ 1. d. -
- 25. Whnioset: 1. H"»lazd‘;m troykacie, pro- Fig.e.
stokatnym BAC, promien tak sic ma do
prieciwprostoh dtney, iak wstawa iednego
z katow oestrych do boku przeciwleglego
temu katowi. ]
Jest bowiem BA : AC=wst C: wst B.
AZe w troykacie prostokatnym BAC,
wstawa kata prostego C iest réwna pro-
mieniowi, a hok BA iest przeciwprosto-
katna; wiee BA: AC=P: wst B, cuyli P:
BA=wst B AC; wiec w Lazd‘;m troy-
kacie prostokatnym i t. d.

26. Whiosek II. W iroykacie pr ‘ostokat-
aym BAC, promici ma si¢ do styczney
iednego = katéw ostuych B iak bok BC
prylegly temu katoyg , do boku AC te-
muz katowi prieciwleglego.

Gdy# iest wst A:wst B=BC:AC; iest
zaé wst A=dost B; wiec dost B: wstB-_-—
BC: AC. Aze dost B:wst B=P:sty B
(21); wiec P: sty B==BC:AC; wiec
w troy Jkam prostof-am ym ¢ t. d.
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Twierdzenie 2.

#e.7. 27. W haidym troykacie prostokreslnym

7.bis. 4CB, spusciwszy = wierxzcholka ktdregakol-
wiek kata C, prostopadly CD, na podsta-
we AB, priediuzona iezeli potrzeba ; tak
siec mied bedzie porfstawa AB, do swmmy
diwdch bokow AC, BC, iak réinica tych bo-
kow, do réznicy lub summy odcinkow AD,
BD; toiest bedzie AB: AC + BC=AC—BC:
AD — BD, albo AD + BD. :

JakoZ 7 wierzchotka kata C, diugoscia
boku CB, zakresliwszy okrag kola prze-
cinaigcy hoki AC, AB, w punktach G, F,
i przediuZzywszy bok AC, do przecigcia sie
z okregiem kola, w punkcie E; bedzie AB:
AE = AG: AF (111,12). - AZe iest CG=
CE=CB, a FD = BD (11,5); wigc AE =
AC+BC; AG = AC—BC; AF=AD —BD
(fig. 7), albo AF=AD+-BD (fig.7bis); wigc
proporcya powyzsza AB: AE=AG: AF za-
mieni si¢ na AB: AC 4+ BC = AC —BC:
AD —BD, lub AD 4 BD; wiec w kezdymn
troykacie i t. d. ;

Twierdzenze 3.

Fig.8. 28. W kazdym troykacie prostokresinym
CBE, summa dwoch kiorychkolwiek bokiw
CB, C¥, tak si¢ ma do réznicy tychze bo-
kow, iak stycina_polowy swmmy katéw F,
B, prreciwleglych tym bokom, do styczney
polowy roznicy tychze katow; toiet, bedzie
CB+ CF: CB — fF = sty (CFB + CBE):

; 2

sty (CFB— CBE).

2 : A
JakoZ z wierzchoika kata C, dlugescia
hoku mrieyszego CF, zakrésliwszy okrag
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kola przecinaigey bok CB, w punkcie D,
i popmwadiiwszy liniig FD, a wzgledem
niey réwnolegla BA, przecinaigeg w punk-
cie A liniig JFA, poprowadzona zpunktu
J, w ktorym, przediuzony hok CB prze-
cina okrag kola: bedzie kat JFD w péi-
kolu prosty (II,7.w.3); iest gas kat JED =
FAB; wiec liniia JFA, iest prostopadia
do linii FD, i do linii AB. AZe tréy-
katy podohne AJB, FID, daig propercys
JB: DB=JA: FA; w ktérey, dla réwnosci
liniy CF CJ i CD, iest liniia JB, summa
dwoch bokéw CB, CF; : liniia DB, iest
réznicy tychze hokéw CB, CF; wiee po-
rostaie tylko okazaé naprzéd, Ze JA iest
styczng polowy summy katéow CFB, CBF;
powtore, Ze FA lest stycang polowy roz-
nicy tychze katéw.

16d JA = sty (CFB + CBF). Jakoz, w

2
troykacie JBA, wziagwszy BA za promien,
bedzie JA styczng keta JBA, azatem i ka-
ta mu rownego JDF (1,19).  AZe kat wpi-
sany JDF, iest polowg k. 4 JCF maiace-
go wierzcholek w srodku kota, i rownego
summie katow CFB, CBF (I,25.w.1); wige
kat JDF “czyli kat JBA = CFB + CBF; a
2

zatem JA=sty (CFB + CBF).
2
9re FA—=sty (CFB—CBF). Bo w troy-

kacie FBA, wziawszy BA za promiei, be-
dzie FA styczna kata FBA. - AZe kat FBA
iest rowny polowie réZnicy dwdoch kgidw
CFB, CBF; gdyz kat FBA=CBA—CBF=
CDF — CBF (1,19); iest zas kat CDF, czy-
li réwny mu kat CFD = CFB — DFB; wiec
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kat FBA=CFB—CBF—DFB; a dodawszy
spélnie kat FBA=DFB, bedzie 2 FBA —
CEB— CBF, ezylikat FRA = CFB — CBF;

.zatem FA . sty (CFB——CBF).. Wiqt: po-

b : 2

wyZsza proporcya JB:. DB = JA: FA za-
mieni sig. na CB 4+ CF: (B — CF —
sty (CFB 4 CBI'): sty (CFB — CBF). Wige

w kazdym tréykacie prostokresinym i 1. d.
Fig 9...29.- Maige za$ wiadomg summe dwdéch
iakichkolwiek katéw ACB, BCD, i ich r¢--
Zniog, latwo iest wynales¢ ktorykolwick
% tych katow. ' 1
Bo 2z dwoch ilosci nieréwnych, ilos¢ wiek-
s2a rdwna iest polowie ich summy , t polo-
wie ich réznicy; « ilosd mnieysza test ro-
wna polowie ich summy, mnicy polowa ich

roznicy. ,

Jakoz, z dwoch katéw nieréwnych ACB,
BCD,. niech kat ACB, beduzie wiekszy od
kata BCD: podzieliwszy kat caty ACD li-
nig CH, na dwa katy ACH, HCD, réwne;
bedzie kazdy g tych katow potowa sum-
my dwéch kytéw danych ACB, BCD; a
przy linii AC, i pray punkcie C, wykré-
sliwszy kat ACG = BCD; bedzie kat GCB
r07nicy tychze katbw ACB, BCD.. AZeod
dwéch katéw réwnych ACH, HCD, odig-
wszy katy ACG, BCD rOwne, pozostanie
kqt’HC-Gz HCB; jprzeto kaidy z tych
]\'Q‘t"“’ 1est polowy réZnicy dwéch katow
ACB; BCD. Jest 7ag kat wiekszy ACB—=
ACH +- HCB, a kat muieyszy BCD =
HCD — HCB i Wige z dwdch hatow nierd-
waych ¢t d.



