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2re. z tróykątów podobnych CBG, CJF,
mamy CG: CB=CF: CJ, czyli wst ACB:
P—P: dosie ACB; więc <IosieACR= P*

. 23. Gdy liniie trygonometryczne w czę-
ściach promienia zostały wyrachowane;
•dla skrócenia działań z liczbami wyraża-
iącemi te liniie, wzięto liczb tych loga-
rytmy, i ułożono ie w tablice albo ra-
zem z liniiami trygonometryczneini, pisząc
naprzód luki, potem liniie trygonometry-
czne, następnie logarytmy tych liniy; albo
iak bywa nayczęściey, liniie trygonome-
tryczne opuszczaią się, i kładą się tylko
łuki', a obok nich Jogarytmy liniy trygono-
metrycznych, tychże luków, llzadko które
tablice obeymuią logarytmy wszystkich li-
niy trygonometrycznych , nayczęściey za-
wieraią logarytmy tylko wstaw i stycznych,
a tem samem dostaw i dostycznych. Układ
i użycie tych logarytmów, zwyczaynia przy
ich tablicach opisany bywa.

K O Z D 2 I A Ł XVI.
TWIERDZENIA. OKAZUIACE STOSUNKI MIĘ-

DZY LINIIAMI TRYGONOMETRYCZNEMU
A BOKAMI TROYKĄTA.

- • , ; ' • ' . . , ' . ' " t • • •

Twierdzenie 1.
24. TV każdym tróykącie ABC, beki tak

's' ńe matą do siebie, iak testowy kątów
przeciwległych tym bokom; toiest będzie
BC: AC: AB—wst A: wst B: ivst C,
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Jako/; opisawszy kołem tróykąt ABC,
będzie kąta A, minią, polowa luku BC
(II, 7. wv 1); kąta B,t polowa łuku' AC;
kąta C, polowa luku AB:' więc każdy bok
tróykąta ABC iest cięciwą podpieraiącą
łuk dwa razy większy od luku, któ-
ry iest miarą kąta przeciwległego tomu
bokowi; a zatem . połowa każdego boku
tróykąta, iest wstawą kąta przeciwle-
głego temu bokowi: (10); toiest, będzie
bok Bg = wst A; bok AC=:wst B; bok

2 ' ; " ' • ; " ' ' ~ W [ ' ; '2 .;,'••; ,,W[.;

AB==wst C. Ą zatem ma się BC: AC: AB=

wst A: wst B : wst C; czyli BC : AC : AB=
wst A: wst B : w s t C ; więc w każdym
tróyhącie. i t. d. -'•••'•

25. W^niosekl. W każdym tróykąciepro-fig-a-
stokątnym BAC, promień tak sie ma do
prśeciwprostokątłiey, iak wstawa iednego
% katów ostrych do boku przeciwlegtego
temu katowi.

Jest bowiem BA : AC = wst C : wst B.
Aźe w tróykącie. prostokątnym BAC,
wstaAya kąta prostego C iest równa pro-
mieniowi, a bok BA iest przeciwprosto-
kątną; więc BA:AC = P: Svst B, czyli P:
BA==wst B : AC ; więc w każdym tróy-
kącie prostokątnym i t. d.

26. Wniosek II. W tróykncie prostokąt-
nym BA C, promień ma sie do styczney
iednego % kątów ostach B, iak bok BC
przylegfy temu katóyjt, do boku AC te-
muż katowi przeciwlegfego.

GAyk iest wst A: wst B = BC:AC; iest
ZRŚ wst A=dost B; więc dost B; w s t B =
BC: AC. Aie dost B : wst B = P: sty B
( 21 ) ; Więc P : sty B —BC : AC; więc
w tróykącie prostokątnym i t. d.
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Twierdzenie 2.

7-bi"'
. 27. Wkażdym tróykącie prosłokreśłnym
ACB, spuściwszy z wierzchołka któregokol-
wiek hąt a C, prostopadłą CD, na podsta-
wę AB\ przedłużoną iezeli potrzeba ; tak
sie mieć będzie podstawa AB, do sttmrny
dwóch boków AC, BC, tak różnica tych bo-
ków, do różnicy lub sutnrny odcinków AD,
BD; toiest będzie AB: ĄCf BC—AC—BO.
AD—BD, albo AD + BD.

Jakoż z wierzchołka kąta C, długością
boku CB, zakreśliwszy okrąg koła prze-
cinaiący boki AC, AB, w punktach G, F,
i przedłużywszy bok AC, do przecięcia sie
z okręgiem koła, w punkcie E; będzie AB:
A E = A G : AF (111,12). Aże iest CG==
CE = CB, a FD = BD (11,5); więcAE =
AC+BC; AG=»AC-BC; A F = A D — BD
(fig. 7), alboAF=AD+BD(fig.7bis);więc

proporcya powyższa AB: AE=AG: AF za-
mieni się na AB: AC + BC = AC — BC:
AD — BD, lub AD + BD; więc W każdym
tróykącie i t. d.

Twierdzenie 3.
f'g-8- 28. W każdytn tróykącie prostokreślnym

CBJ^, summa dwóch którychkolwiek boków
CB, CF, tak sie ma do różnicy tychże bo-
ków, iak styczna połowy summy kątów F,
B, przeciwległych tym bokom, do styczney
połowy różnicy tychże kątów, toiet, będzie
CB+CF: CB — ^F==sty (CFB + CBFJ:

styfCFB—CBF).

Jakoż x wierzchołka kąta C , długością
boku mnieysssego CF, zakreśliwszy okrąg
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koła przecinaiący bok CB, w punkcie D,
i poprowadziwszy liniią FD, a względem
niey równoległą BA, praecinaiącą w punk-
cie A liniią JFA, poprowadzoną z punktu
j , w którym, przedłużony bok CB prze-
cina okrąg kota: będzie kąt JFD w pół-
kolu prosty (II,7.w.3); iest s$asś kąt JFD =
F^B; więc liniią JFA, iest prostopadła
do linii F D , i do linii AB. Aże tróy-
kąty podobne AJB, FJD, daią proporcyą
JB: DB=JA: FA; wktórey, dla równości
liniy CF CJ i CD, iest liniią JB, summą
dwóch boków CB , CF; liniią DB, iest
różnicą tychże boków CB, CF;więc po-
zostaie tylko okazać' naprzód, że JA iest
styczną połowy summy kątów CFB, CBF;
powtóre, że FA iest styezną polowy róż-
nicy tvchże kątów.

Ud'iA= sty (CFB + CBF). Jakoż, w
2

trójkącie JBA, wziąwszy BA za promień,
będzie JA styczną kąta JBA, azatem i ką-
ta mu równego JDF (1,10), Aże kątwpi-
sany JDF, iest połową k;, a JCF maiące-
go wierzchołek w środku kota, i równego
summie kątów CFB. CBF (I,25.w.l); więc
kąt JDF czyli kąt JBA == CFB + CBF; a

zatem JA — sty (CFB + CBF),
•i

Ire F A = s t y (CFB —CBF). Bo w tróy-
2

kącie FBA, wziąwszy BA za promień, bę-
dzie FA styczną kąta FBA. Aże kąt FBA
iest równy połowie różnicy dwóch kątów
CFB, CBF; gdyż kąt FBA=CBA—CBF=
CDF — CBF (1,19); iest zaś kąt CDF, czy-
li równy mukątCFD = CFB —DFB; wiec
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kątFBA^CFB-CBF-DFB; a do/la^s
spójnie.kąt FBA==DFB, będzie 2FB\
CEBr CBF, czyli JiątFBA^CFB —

zatem F A ' = sty (CFB — CBF). Więc po-

wyższa proporcya JB: DB = JA: FA za-
mieni się na CB + CF: CB — CF =
nk? (GFE + CBF): 8ty (CFB - CBF). Więc

o W kazdymtróykącie próstakreślnyni i t. d.
29. Maiąc zaś wiadomą, sumnię dwóch

lakicltkolwiek kątów ACB, BCD, i ich ró-
anioę, łatwo iest wynaleść którykolwiek
K tych kątów. ^

Bo z dwóch ilości'-nierównych, ilość więk-
sza równa iest potowie ich summy , i foto-
wie ich różnicy; a ilość mnieysza iest ró-
wtinpofpwie ich Summy, mnieu potowa ich
różnicy. ,

Jakoż, z dwóch kątów nierównych AC.B,
\ ^ h k i } t A 9 B ' b^'/Ae większy od

A!*ta„JjV1>: Podzieliwszy kąt cały ACD Ji-
nią CH, na dwa kąty ACH, HCD, równe;
będz.e każdy z tych kątów potową sum-
my dwóch kątów danych ACB', BCD; a
przy linii AC, i przy punkcie C, wykre-
śliwszy kąt ACG = BCD; będzie kąt GCB
rozmcą tychże kątów ACB, BCD.. Ażeod
dwóch kątów^równych AGH, HCD, odią-
Ł'yrrrty A ? G ' B C D r ó w " e ? Pozostanie

H C G ^ H C B ; przeto kiżdy z tych
S S1' ' f 0 ^ ^żnicy dwóch kątów

^ y BCD =W ł ę c z d w ó c h k # r n i e r ó -


