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'§. 76, Wniosek. Maigc rownanie na Gissoide,
. . x3 T
ktore iest takie: y? = w ktérém iloéé a, ére.

dnice kota, przy ktorém sig cyssoida tworzy, oznacza,
chcge tutay wynalesé nayprzod podstyezng, daie
sic réwnaniowi stosownieysza forma, iako to: ay? —
Zy* = 23, aprzelo: 2ay.dy—2xy. dy — ylda =
ga.rdwz, czyli: (2ay—2xy)dy=(32*+y*)dux,

a wiec: A Ray = 2a2) a tém samém: ¥, dz _
"}, , dy kg 3‘.52_*_},: ? d}’“

2ay* —azxy* . (¢—2)
"_Eﬁ'yf_ = 12} 3‘.51_1'_},2'
(a—a)
oty
iinne liniie wyrazone, n. p. przez samg funkeyy x,
postgpuie sig w ogdlnoéci iak w §. 73, lecz tutay maige

To iest: cissoidy pod-

styczna, S =2y. . Chcae mieé podstyczng

, iloéé & iiZ na iedney stronie,

‘ a?
4 H 2 —
w rownaniu y?* =

mozoa od razu wszystkie liniie, przez samo x wyrazit.

3
I wak 2z rownania wzigtego wypada: y =< :—.r =

: )
1 xz
:5_‘2# z) s 19 przeto:
A\ (ﬂ—X)I

1 3 T
_ (a—x)3x% dx4ix20x (30—3x). x2 dx +x.‘}dx =

dy :
(a—}'{}% ’ 2 (a—x)‘%

_(3a—3x). V. dx4Vx3.dx
Ta@mx) )V (a—x),

= {(33—3x Vx4 % ‘} d X,
2fa—x), 1/ (a —x)




dx _ 2(a—x). |/ (a—x)
dy — (Ba—3x).L/ x+p/x3’

a wiec:

. Cdy _ 3a—3%) V/x+V/x?
iakoteZ: I = RG—) L )

L dx 2 VR %
a zatem: y. '&_y‘ ,—(3ahsx)_l/x+vx3 a‘:-_x-_.

=9 {a—x]'.V(n-—x}..x. Vx
{{aa—st.Vx+xVx}-V(a—-x):.2fﬂ—x)x-l/x —
© (B30 Vatx. Vi

_o(a—x). x.}./x ;
{‘(3a—.3x-3-+ 5 Vx = ?;E;’, to fests
2
§ = 2x (a —X)
3a—13x

Powtdre. Z réwnania powyZszego
dy _ (3a —3x). Vx4 /%
dx — 2(a=—x), P (a—x)

y 3= (G vx vy

3 (a—x). |/ (a—x)'"” a—x* czyli

wypada:

‘wyraZaigcinaczey: y.%:{(3a~3x)-l/x+x.l/x}x¢/x__
TG 1 ). L Gx) |

={(3n-—-q x) 1/'x+x.1/x}.x.1/_x.
=(3a—3x)x*4x3 _,

2 (a—x)* T
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ax*—2x?t

= wﬂ To iest: SN = —————. . Po.
o (a—x)2 z(n—-x)

dobuie sig poaosta{e dwie liniie, iako teZ wszystkie da
iakieykolwiek innéy krzywcy naleZgce, wynayduia,

§ 77. Uwaga. W §. 73. wypadlo N=r, w
.74 za§ S=2x it. d., ‘zupelnie takie same wartodci,
iakie sg znane 2 Analityki niZszey. Zdziwitby tedy
moglo niemaigcego wszystkiego poprzedzaigeego w
mysli, czyliinaczey tego, kioby zasad rachunku ro.
-#Zniczkowego, tu wyloZonego niezglgbil, Ze, chociaZ
w rdiniczkach niektore czgdel sig wyrzucaly, iednak
wypadki nietylko sq, takic Zeie za prawdziwe waig$é
moZua, lecz nadto zupelnie prawdziwe., Lecz przypo-
mmala‘,‘c sobie ie czedei roZniczek opuszezone, byty
nieskoficzenie mate, 2go, 3go it d. rzgdu za stusun-
kiem, widzimy, stésownie do wyobraZenia o nieskun-
czenie malych, Ze wszystkie wypadki rachunku r6Zni.
czkowego, nie sa przyblizone do prawdziwych, lecz
zupelnie prawdziwe.© Oprocz tego, w zasiosowa-
niach dotad wylvZonyeh (co i nadal takie zawsze be-
dzie) uzywaliimi rylko stosunkow roZniczek; przeto
choéby opuszezone czgSci réZniczek nie byly .nawet
Zerami, skoro pozostale zaznaczaia dostatecznie sté-
sunek calych roZniczek, wypadki wszysikie muszg

bydz zupelnie prawdziwe.

§. 78. Zagadnienie. ~Jak poloZenie niedo-
styczuych (assimptota) oznaczyé?

Rozwigzanie. Chicac poloZenie niedosty-
cznéy iakieykolwiek lcrszéy linii wnaczyé, potrze-
ba medostywn(} uwazab za styczng krzywéy, alyka:.}
ca sig z nig w punkcie, od pewnego znanego, nie

:skoniczenie dalekim,  UwaZaige niedostyczng za sty-
czng, w tedy punkt w kiorym sig z kizywa, styka, wy-
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slawiamy gobie' tylko w myili, rzecziwiécie za$ ten
punkt, na tuku krzywéy, z wyobraZenia o ilosci nie-
skonczenie wielkiey, nieznayduie sig, A (ak niedo-
styczna bedzie styczng nicskonczenie wielky, i
z wspolustawionych do niey naleZgcych, iedna pray-
naymniey musi bydz takZe nieskoriczenie wielka, co
iest widoczném; druga za§ moZe bydZ skoiiczong, a
nawet nieskoiiczenie malay, iak n.p. przy Konchoi-
dzie. Lecz takZe obydwie wspolustawione, bywaig.
nieskoniczenie wielkie, ieZeli do takiey krzywey na-
le2a, Ze powiekszaizc iedng i druga sig powieksza,
iak n. p. przy hyperboli. Mieymy tedy krzywa li-
nig- B C, iaky nam I'3 wystawia. Styczng iest tu linia
DG, przez punkt ¢, przecinaigey sig z linig odcin-
kow w punkcie D, BX i EC sy wspolustawione ra«
rosngce, iak figura wskazuie. A wak, wystawiwszy
z B, prostopadls do osi, ktéra przediuZona do sty-
cznéy, tusig nazywa B I, cala rzecz idzie, cheic o-
znaczyt poloZenie niedosiycznéy, to iest chege dla sty-
czney D C nieskoriczenie wielkiey oznaczyé kierunek,
abyémy ogdlne wartosci na DB i BF wynaleZli, kto-
rych korice liniia prosta 13czyca, daie Zadane poloZe-
nie, czyli Zzgdany kierunek. ILecz dla wynalezienia
rzeczonych warto$ei, musimy poczatkowo styczng DG
za skoriczong uwazaé; gdyZ biorae ia od razu za nie-
skonczenie wiclka, w kidrym razie ocsywidcie odeinek
B a tém samém D E bedy nieskoriczenie wiel-
kie, skoriezona liniia D B = DX — B E nie dalaby
sic wynale§é,  UwaZaiae wige D C, a (ém samém
BE, EC i DI za skoticzone, mamy D B—=D F —

BE:y.-E;'—)‘?—.::, (§.71.).  UwaZaige daley troykaty
DBF i DEC migdzy sobg podobne, podaie nam

si¢ taka proporcya: D B: BF=DIL: EC, wktory,
biorye zamiast D B, D X, E ( wartoéci znane, bedzie:
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dx dx
)’.-‘—j-y— - BF._Y.'H—F— Ve

a przeto:

dx dy . _dy :
BF_(y'd_f_x)'y'y.dx.‘—y xa}-. Wie-
dzac iuZ Ze:

dx dy ’
DB:y.W—x a, BF=y—x5 teZ same war-

" toéci nieodmieniaia sig oczywibcie, co do nazwiska,
choé sig styczna na niedostyczng zamieni, lecz 1ch
znaczenie wewnétrzne, itak pray kazdéy innéy krzy-
wéy, inne zmienioném zostanie.  Cheacwigeszukad
do iakieykolwiek krzywéy, szczegolnych wartodei na
D B i BF naleZacych do niedostyeznéy dla odkry-
cia iey kiérunku, wtedy z funkcyi krzywéy wynay-
duig, sig wartoici wyrazow y.—d—'}.——.r, iy—»—:r:—d—j—r—, po-
dy dx
czém, zamieniwszy w tych wartoéciach, iedng lub oby-
dwie wspolustawione na nieskonczenie wielkie (co na.
tura linii krzywéy pokazuie), wynayduig sig szcze.
golne wartodci linii D B i. B F, a tém samém kieru-
nek niedostycznéy do wzigiéy krzywéy.

§. 79. Wniosek. Biorac B C (F.3) za para.
bolg, ktorey funkcya iest, y* =px, od wierzchok
ka, wtedy 2ydy = pdzx, a wiec:

2 2
fi_‘?.:iz,,yg—'f—xzqy —-J::QL'—E:'
dy P dy P 8
ypLe=pd

> = &, toiest DB—x Uwazaiac tu DC

za niedosty¢zng, wtedy x iy 63, nieskoriczenie wielkie,
czyli DB= O, Bioracréwnanie z roZniczki powyzszéy,
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dy _ P 6 G B0F g o BE
= 2y wtedy bedzie y s = 2y =
- ’i?y:_"_ — g;_ a wiec BF= 0. To iest niedo-

styczna paraboli iest rownolegla do osi, przez nie-
skoniczenie dalekic punkt od wierzcholka, poprowa-
dzona, a tém samémn parabola takiey niedostyczney,
kiéraby oé przedluZong przecinala, a nastgpnie ktd.
reyby poloZenie oznaczyé moZna, niema. Niech taz
sama liniia B C, oznacza hyperbolg. A tak z réwna-

nia hyperboli od wierzcholka, kidre iest: y*=px+ p_.:_____

— ﬂi}-”_xl, wypada: 2aydy =apdx +2pxdx=

dx, przeo: 9= = 22¥ d
(ap+2px)dx, przeto: 5 = ok stad:

zf!x Lo2ay® — 2ay*—apx~—opx® __

dy X=ap+zpx  * T Tap+Fapx =

—2a%px + 2apx® — apx — 2px?
a

—_—

ap + 2px- -
—eanx-apx*—apx—2px® __ apx
ap+ 2px T ———— = apx —
| P ap+2px m_
=a¥ _ i a
g = Toiest DB =731 3. Bio-
a+2 _ i
X

rac tutav x za nieskonczenie wielkie, wktérym razie D@
zamienia sig na niedostyczng, wiedy iest D3 —a
a+2,
©

gdzie ilosé gb—, iako nieskoficzenie mata (§. 29.) za
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stosunkiem, iest Zerem obok liczby (§.25) 2, a tak
DB = %-. To iest niedostyczna hyperboli wyéllo.
dzi z érodka osi pierwszecy, WeZiny daley
z réZniczki rownania hyperboli, wyiey sioigeey,

E sl —. —apn—apxt
Ry _apRpe = e datand TE L LR AR

dx™ 2ay °’ da ™ 2ay T
2ay> —apz—3pr®__2apa-opat—apr—apat
2y 4 — D ‘/(“P-’- -+ px” )
apa apa .
S I I To iest

- o .2 2. 1 + 2
:ia.l/(ﬂ?—:;a‘m' ) l/(( pa,-i-apm)

BF= = V(ﬂ pa,—r—upa:’) .aprzeto BI2—= SEe (u‘p:c-l—apa:‘}"
2 2
---E»'-P 2 S =2 A e xiest

=aei pakjape’ 44z 45 i

da

nieskoniczenic wiclkie, dlaczego = nieskoriczenie ma-

te, przeto, dla tych samych przyezyn,iak wyZey, z wsze-

T Y a
laks matematyezna Scisloscia: B 22 = -f, nazywa-

nd

- . 3 G ' -
iac zas of drugy ¢,bydzie: BI?*=—, azalém BF=

4
_‘*_—T;c To iest linla prosta, laczyca srodek osi pier-

wszéy z kotcem polowy ost drugiéy, w wierzchotku
do osi picrwszey, prostopadléy, daie kierunek a tém
samém poloZenie niedostycznéy hyperboli, Nadto, Ze
) I . Yooa . . e
BE :i—_-é—c, pokazuie sig; Ze hyperbola ma dwoie

niedostyczne, ktorych kierunki icdnskowym sposo-
bem sig znayduig, :
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§. 80. Wniosek. WeZmy figurg Nr. a. 11,trm.=.:yr
W)ku:sfa-me znane z §. 71, a tak wiadomém iest, wz:a‘
wszy BH i HC(C za niesl.om'/( nie male, Ze aka pra=-
poreya ma mieysce: tdy=FD: DB, czyli:
da:dy=FD:y. A ie w lréychie I'D B, linia FD
iest siyczng trygonometryezng do kata FBD pod
promieniem D B, 'prm—m lakze FD: D B = Tuan.
FBD: 1, (Tan. oznacza styczng z tablic gdzie iest
promicni iednoses), czyli, Tan. FBD: 1 =F D: y,
przcio take; dax: dy= Tan. F B D:1, a zatém:
Lan. I"BD.__:;;' A ole w lym.samym'trd)-'kgcife
FD B, takie B D ieststyczng trygonometryczng do
kota B I' D pod promieniem F D, praeto i taka pro-
poreyama mieysce: FD: BDz=1: Tan. BF U, czyli:
1: Tan, BFD=IFD:'y, a wigcdlatéysaméy przy-
czyny iak wyZey, bedzie da: dy=1: Tan. .B.FLJ, a
zatém Tun. BFD = “"( y To iest -;—y— iest 0gdlna wars
toScia stycznéy tr yDonolne:z yeznéy przy kaZdéy krzy-
wéy linii, ~do kira zawatego migdzy styczczng linii

krzyweéy, 1ustawiong; Ei% zas iest wartosciy ogolng

slycznéy lrygonomeirycznéy, do kata zawartego mig-
dzy styezng linii krzywéy i osig przediuZong.  Cheag
za§ rzeczone styczne wyrazié przez ilosei skoriczone,
potrzeba wyrazy i—': i di{- z szczegblnych funkeyy liniy
krzywych wynale$é i przez skonczone -iloSci wyrazié,
N.p. w paraboli, y*=pz, przeto 2ydy—pdax, a za.
dzx __2y __ re pT gl
tem — —=—L —a, -.-4-: 2. ——:,2.|-/—. a
ay =g TaV 5 i P
dy _ P PN e P o -
du"’.? 2_me EV KVJ:-I TQlESt
w parahoh styczna tryg nnomeiryczna do kata zawar-
tego migdzy styczng paraboli a ustawionsy, ma takg.
O ;
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sczegolng wartosé: 2|7 —;’F—; slyczna za$ do kata za.
wartego migdzy styczny paraboli, a osia przediuZong,
ma taka: {.\/—‘%. Podobnie do wszystkich innych

krzywych liniy, rzeczone kaly wynayduia sig.

§. 81. Zagadnienie. Jak wynaledé ogélng
wartoéé, czyli ogdlne zvaczenie podstycznéy, sty-
cznéy,’ podnormaluéy i normalnéy, do kaZdéy krzy-
wey linii, kiedy wspulu.stawmne, pie prostopadle do
siebie, lecz pochyle sa?

Rozwigzanie. NiechAB (F.4.) iiqdzie -lukiem
iakiéykolwiek krzywéy linii, BD i CE pochylemi u-
stawionemi, do ktorych A DidE sg odcinkami, Daléy
liniia B F niech bedzie styezug przez punkt B, kioréy
przecigciem z osig, iest punkt F; przecieciem za$ (a-
kZe z osig linii prostéy, faczacey punkia B8, €, niech
bedzie G, Nadio B M iest prostopadia do osi, B H
prostopadly do stycznéy, a B L rownolegla do AE,
A tak podstyczna 13 hardzo fatwo sig znayduie tym
sposobem: troykaty B L €, G DB, sy podobne, a -
wige daia 1 proporeya: BL: LC=GUD: DB, Lecz
przyblizaiac ciagle CE do B, granicg stésunku
BL:LC iest stésunek F1:1) B (§, 30), a (ém samém
biorac BL=D I i L za nieskonezenie male, w kig-
rym razie si¢ na dx i dy (§. 34) zamnieniaig, bgdzie dx:

=FOD : DB, czyli:da: dyz= FD: y, a przeto

FD=y. %{;, albo- nazywaige podstyczng kaZdg S,
i inne w2y takZe tak iak w§. yr, wypada: S:yfdf'
’ y

to iest toZsamo, co wypadlo biorge wspolustawione
do siebie prostopadie. Cheac daley styczng F B, pod
normalng [ H i normalng BH, wynalc§é, potrzeba
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koniecznie, spubciwszy inZ BM prostopadla do osi,
nayprzod wartosel va liniie D M i BM wynale$é, przy
czém kat zawarty migdzy wspolustawionemi, to iest g,
bierze si¢ za znany. Maige za$ liniie D M i BM wy-
nalezione, fatwo rzeczone (rzy liniie, za pomocg
troykatow prostokatnych, dadza sig wynale§é. - Uwa-
Zamy tedy woykat D B M prostokainy, w kiorym
z zasad trygonometryi prostokreslnéy, podaig sig takia
proporeye: DB: DM z=1: Dos, g iDB:BM =1:
Ws.q, albo,y: DM=1: Dos.q i y: BM=1: Ws.q,
aprzeto: DM =y. Dosg,aBM=y. Wsq. Cheae
teraz szukaé nayprzod styczney FB, uwala sg
irciykqf prosiokany FBM, atak FR*= FM*4 BM*—=
(FD+D M)+ BM?, biorge za$ zamiast ¥D, DM i
BAM, iuZ wyuuluziouu warto$ci, bodzie:

FB“'—'(y +y. Dosq) + v Ws q* =

s ]
:y.’%-ﬁ 2 )'.’E%,Dou.qi—y.“Dul,q‘-{-y’Ws.q’:

= ® (d)r +2;l_); Dos.q. + Dosgq +qu).

A Ze z trygonometryi iest wiadomém, i2 Dos. % +
Ws. ¢ = 1, biorac 1, za promieri; przeto bedzie:

R = 9 (dx 2. —-—.- Dos q + I), a zatem

I?B:yl/( % D! q) =T.

Y

Powtore. Chege mie¢ podnormalna, uwaZaig sig
troykaly FBM, M B H podobne, 2tk FM: MB =
MB: MH, biorac za§ zamiast FM i M B iuZ wyley
wynalezione wartosci, bedzie:

6%
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“dx D ‘1 W i
y.»—};-{-; 08, q: y. N s. q_}. 5q: HM'.

czyfi :

y(gi; +Dos. q): y. We, =7y, Ws.q: HM,

f:rzetd:‘ )
 Wegty o - :
HM = ix 4 Dos.q =y W =
== dx 4 Dos.q. 'y
: dy
Ws q.2v.dy

=dx + Dos. q dy’ A Ze pudnnrmdlna ‘DH ==

= HM + D M;  przeto biorgc zamiast HM i DM
iuZ znane wartosci, bgdzie:

Ws qry.dv
dx 4 Dos. q, dy

DH__ 4+ y. Dos.q =

Ws q.2y.dy4yDosq. (]x-}-ﬂnﬂq v. dv
dx 4 Dos. q.dy

II

';.dv(VVsq -}- Dos. g?) 4+ v. Dasq dx
dx+Dua q. dy.

o A Ze
Wa.q +Dos.q*=1, prze:u

D.H__y_dy -'}- yv.Dos q. dx__y(dy+Dos.q.dx)
T dx = Dos.q.dy T dx 4-Doscq.ay

==~ SN,

Nakoni¢e szukaiac ogolnéy wartodci na normalna B H,
uwaza sig troykat prostokatny B M I, a tak bgdzie:
B H?* = MH?* 4 BM?, bioraczas zamiast MH i BM
\"v"yf.eylsmia‘ce wartoéci, wypada:

Wsq?y. dy N 2 e
(dx—l—-l)osqdy) iyt Wa g
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Wa.q4 y2 dy?

iy 2
= dx —|—-1)osq dx, ‘1Y+Dosq d)r -+y* Waq*=

-Weqt y? :
..-_._lixl dx 1 =5 Ws'ng
E;E-F iy Dos, q+Dos o2
W [0 255 Wiay
==Ye Wi (l T —)—_-'
J dx* d‘;: D q+Dosq
dy
/dx?  edx . :
g 3_5+ —Dasq+Dos. q +qu
=yt Wagr{ 93O -
:i;’n+2 ;‘ Dos, q -t Dosq
e Y Waig? dx?  adx
T dx2  adx H—.<}J_y-5+ dy ) D'Os q -
dy2+d Dos. q = Dos.q?
-11;-.003 q?l+Ws qz).

ze za§, Dosq? --]:-,'}'/’V.s'._qrs =1, przeto bgdzie:

. y* Wsqz -~ o dx?
B Hz Tdx?  adx 2dx Dosaz ! ( dy?2 e
E‘y—'*" dy os.q-l— osq

adx ,
+—&-; Dos, q- 1.)

Wyciagaiac za§ na obydwdch stronach pierwiastek
kwadratowy, wypada:

BH=— T W4 8 dx2 l.gdxonog q+1 —N.
odx g dyz dy
dy+D..°3 q
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§. 82. Wniosek. Cheac szukac szczegolnéy
wartosci ktéréykolwiek z liniy wyloZonych w przesziym
§. nalezacéy do iakiéykolwiek krzywéy algebraicznéy,
wtedy bierze sig ogolna wartosé teyze linii z§. 81, i ra.
ka sama tworzy si¢ z funkeyi linii krzywey, przy po-
chytych jwspdtusiawionych, a wyraz skoriczenie wyna-
leziony, 10wny z ogolng wartoScia, daic szukang,

liniia.

§. 83. Zagadnienie. Jak wynaleé¢ ogélnie
kierunek stycznéy nalezacéy do takiey krzywey linii,
ktéréy ustawione ziednego punktu wychodza?

Rozwiazanie, Niech liniia A B(F's) oznacza pro-
mien kola ktdry nazywam r, iego zmienny fuk niech
wyraza BC=zx,liniia DE niech ozuaczaiakgkolwiek krzy-
w3, ktoréy punkt D lezy na promieniu AC i ktdréy
A D=y iest ustawiony. Chcemy tutay wynales¢ kie-
runek stycznéy przez punkt D przechodzacéy, to iest
chcemy nazmaczyé drugi punkt, kidry z punkiém 1)
polaczony liniig prosty, dalby styczng Zgdang. Wy-
stawmy z punktu A do promienia A C prostopadly i
przediuZmy ig w myéli, az do przecigcia sig z szuka-
ng styczng, takZe w mySli pociggniong, nazywaigc
ich-przecigeie nieznane F, A tak cala rzecz idzie ‘o
wynalezienie wartoéci ogdlnéy na liniig AF, kioréy
koniec F poda drugi punkt szukany do stycznéy,
Dla wynalezienia linii wzmiankowanéy, poprowadZmy
promien nieskoficzenie bliski od AC, nazywaigcy
sig AG; iego przeci¢cie z styczng niech sig nazy-
wa H; nadio okoto A promieniem 4 [) zakre$lmy
kolo, kidrego tuk migdzy promieniami 4Ci A G za-
warty, nazywa si¢ Dm. Ze tedy punka H i m 83,
nicskonceaenie bliskie od D, przeto liniia prosta
D H vieskoriczenie mata leZy oraz na linii krzywéy,
iako teZ tuk Dm, iako nieskoriczenie maty, iest sam
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do linii 4 C prostopadly; a wiee figura D m H iest
troykatem, ktéry iest podobny z wroykgtem FHA,
Uwazaige daléy Ze DA ilosci BC, to iest y edcinka
z, iest taka funkcya, iakg A H ilodci BG, to iest
iaka y 4+ mH, czyli y+ Ay ilodci z+4 CG, czyli
x4 Az, wtedy Ay i Ax zamieniaig sig nadyidzx
(§ 34). Nareszcie z wilasnosel kol wypada taka pro-
porcya: AD: AC=Dm:CG, twiest: yri=Dm:dz,

a przeto'Dm-.:&-f—x-. Z troykaiow za§ DHm iFH A

podobnych wypada: Dm:mH=—=FA: AH, gdzie
ilos¢ m H nieskonczenie mala, ilojei skoriczonéy Am
nmeodmienia (§.25), dlaczego powyZsza proporcya
daie taka : Dm:mH=FA: A D, ceyli Liorac warto-
; dx dx

P y—rdy= g r FAZy?2 ———,
fci: y— dy=FA:y, aprzeto: FA=y? ol
Cheac w szczegdlnodei przy pewnéy krzywéy wartoés
linii F A naznaczyé, Dbierze sig funkeya krzywéy,
zniéy wynaydu.e sig wyraz skonczony rowny z wyra-
rdff:y? a ten bedzie wartoscia linii F' A.

zem y?

§. 84. Wniosek. W figurze przeszléy kat
ADH>=ADm prostego, i dlatego liniia AF i pro-
mient 4B, ziednéy sirony promienia A C lezg. Lecz
biorge kat AD H<<ADm prostego (co takZe bydéZ
moze przy nizxitorych krzywyeh), wtedy linila F4 i
promienn A B, lezalyby po obydwdch stronach pro-
mienia AC. To iest ‘kiedy AH>Am>y, a tém
samém, kiedy dx i dy maig ieden znak, wtedy AF
iAB, leza ziednéy strony AC; kiedy za§ AH<Am<y.
a (ém samém, dax i dy maig przeciwne znaki, wiedy
z liniy AF i AB, iedna lely ziednéy strony AC,

2
a druga z drugiéy: aprzetoyr' ::; mozZe bydZ do-

datne lub uiemne i ieZeli iest dodatne A F leZy ztéy
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strony AC z ktéréy AB, ieZeli za§ wymieniony
2
wyn?zr—%—-j iest uiemny, wtedy AB ziedunéy strony

AC lezy, a linita 4 F zdrugiéy. A tak widocznie
si¢ pokazuie co tulay zraczy - AF a co — AF,

§. 85. Wniosek. S;;iralna Archimedesa ma

P T . . r.xz '
takie rownanie: y:—-p— a (ém sameém py=r7, T, a

dax__p ’
przeto: pdy=r.dxz, zczego-—ﬁdy_:—F. Rowna-
dx P ;
niu: 7 = = daig formg potrzebng,  aby

v

dzx

o i & 2
na iednéy stronie wypadl wyraz i

r.dy 3 2 tak

y2dx: o pye

bedzie — . s biorac zad wartoéé

E T, dy s RS £

zamiast ‘py =z funkcyi linii, bedzie: Y. % —

=}'_;2_-15}'_1 To iest przy spiralnéy liniia 4 F=
.1?.5!

ci

= 8 ‘wige chege mieé przy spiralnéy kierunek

styczney Wymacmny, musi wprzody tuk a bydZ
zmierzony,

ROZDZIAE V.
Zasady rachunkn calkowego i zastésowanie
onegoz laczme z rézniczkowym do Imu Lonmr
rytmicznéy i Logarytméw.

§. 86. Definicya Funkcya zupelna, kaZdéy
réZniczki nazywa sig calkows (quantilas integralis bad.
’;'}nfcgml) teyze roZuiczki y znaczy literg f ktora 8ig



