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za$ dy, mz.mczka pierwiastka. ¥) A tak lestesmv
w stanie, pmilug ostatniego rownaunia, znalesé rozni.
czkg do kaidey potggi zmienney w fuuk\.y:. N. p:
'x::y“, awu;cdx'—‘ﬂy dy; x=y?, awigc dx=
3y*dy; x=y4, awigedx=4y*dy; K—-}r‘ a wige
dx=5y*dy it.d

§. 41. Wniosek. Kiadac w réznice pierwszg
zamniast zmienney kazdey, przymslr-k iey, i biorac tyl.
ko te wyrazy, w ktore przyrostek sig wio:r:yl wynay:
dzie sig roZnica druga szeregéw roéZnic, przy pray:
rostku iednostaynym; podobnie z drugiey trzecid
it d. wydika (§.22.): kiore to przyrostki zsobg i zmien-
na przyzwoicie polgezove, uwaZaige réZnice w ktorg
sig klady za roZniczkg (§. 36.) daia réZniczkg potegi

¥) Uwaga. Méwigc, i réZniczka potggi, réwna iest iin'c'fyé
nowi z trzech czynnikdw 1 t. d., nie rozumie su;, w.by
h'&xuu:&!fa uwazala si¢ za stosun]uem , 1 owszem ona i thtay
jest w stosunku choé postednim; Ktéry Zimienii si¢ na bez=
podredin,” tworzac z rownania proporcyd, N. p. _._y“
dfnczegc (& 40), tlJ\___#._y" dy, a wige dx: dy = 5y*:
Wiedy tylko pewnia ilosé (to iest nieskoriczenie mlla) iest
za stosunkiem, kiedy laczac sig z drugg mogacy bydz, lub
bedaeg wostosunktl, Zadnego na nia wplywii niema: I ak
mdige réwnanie Z 7= AX 4 BX? 4 CX?, ceyli 2= (A
BX + Cx*) X, zkibrego taka proporcyn wypada:

Z: XA BX 4 CX2: 1. Biorac tutay X; i tem
samém Z, za nieskoriczenme male, wiedy wyrazy BX, CXz=
bgdace w proporeyi; z ktdiych pie:‘wszy iest meskoriczeme
maly 1goy a drugi 2go wzedu (§. 270 §. 29), sa Zevami
wzpledem A, 1 stosunek A - BX - C\n t X, zupelime sig
zamienta na A 1; przeto ilofci BX i (.X’ chocnz sy
w stosunku, uw.walei sui iednak za 5tusumuem, bo mduego
wplywil na fiego niemaiz. Co ifinego weilé iest co do ilo<
for 41X wtev samcy proporeyi; kibve prawdziwie sq w
stosunku,, Bo wyrzuciwszy kidrakolwiek 2 nich; stosunelby
eniknal;
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#mienney ok (§. 40.): a przeto malqc rdimcqu pier-
Wazg, 1akleyk01w1ek funkcyl(§ 36.31 (§.37.), i kladae
w niey zamiast zmiehney, iey roZniczke, wypada 1d.
Zniczka druga, Podobnie znayduie si¢ z drugiey trze-
¢ia, z ttzeciey czwarta, i t. d.  JeZeli za$ iakakolwiek -
m%mczka zsamych poiedyricaych roZniczek sig sktada
i zmienney iuZ niema, wtedy wszystkie dalsze réZni.
czki bgdg bezwarinkowemi Zerami tak iak w §. 23,
N. P wynaydulgc rozniczki inko roZnice przez odcig-
ganie, maige x=y* bgdzie dz = aydy (§. 40). Kia-
dac W wyraz aydy zamiast y, y+dy (§ -21) wypa-
dnie da* = oy; dy+ 2dy*; a zatem d?*x = g dy*
Toz samo iesi, kladac od razu w wyraz 2y dy, za-
miast y, samo dy, d*&= ady*, za§ *z=o0, dlate-
go, bo wszysikie wyrazy szeregu réZnic drugich, sg
tutay migdzy sob% rowne (§. 21), a wige dalsze sg
Zeraml (§. 20)." Daley niech 2=y bedzie, stad dax
= 3y*dy (§.40.) Postgpuige poteri iak wyZey, to
iest w wyraz 3y%.dy kladac, zamiast y, y -]-dy, lecz
wyniesione do _kwndratu, quzne dx* = 3y2, dy +
bydy® + 3dy?, a przeto d*z =da* —dax = 3y*dy
406y dy* + 3dy’ — 3y9* dy = 6ydy* + 3dy*. Tu:
tay 3 dy* wzglgdem 6ydy* iest nieskoficzenie maly
iloscig,, b(;d@c;% za stosunkiem (9 4o Uw) dlaczego
tylko wypada d*ax=6ydy?. ToZsamo, kladac w wy-
raz: 3y dy, zamiast y* iego réZniczke; wypada d*z
=6ydy* #t.d. Tym samym sposobem daléy posig-
puige wypada d® 2 —6dy*, d*x=o0, A iak do wszy-
stkich poteg zimienney ilodci, ktorych wykiadniki sg
dodatne i cale potrafimy iuZ Wynaydowaé réZniczki
wszelakich izgdow: Nastgpuigce przyklady okazg to
haocziie:

&=y, dx Zaydy, did =ady?, diz=oi wizy:

Btkie dalsze réwne Zeru.

ts)



z—1y, dz = 3y*dy, d*z —=6bydy*; 4%z =
6dy*, d4 z=0o i Wszyslkle dalsze sy Zera.

x=ge, :Ia:i—u‘dy, =12y} dy*,d'z =
24y dy*y d*x=24dy% d*x =0 1 dalsze takie
Zera. i

z=y%, dx = 5y*dy, d'x'—zosr"dy dz =
6oy* dy*, d*a = 120y, dy*; d*z = 120.dy5;
dSx— o i dalsze wezystkie takie Zera:

x=y", dx=ny"idy;
v d*x=n (n—T1) ytdy
@ x =n (n—1): (n—2)y"* dy*.
d4x = n(n—I).(n=2). (n—3) y** dy*
dfx '—n (n—1). (n=2): (fi=3). (n—3). y™*.dx%

d'x' = n (n—1). (1—2). (4—3): (n—4g). (n—5) ...
(n—n+r) yerdys

Z powy2szych praykladéw pokazuie sig takZe, i2
rozniczki co do 1z¢déw, poteg zmienney z wykla-
dnikanii dodatnymi calymi, idg az do stopnia pategi
funl\cyl, nad ten wszysikie dalsze sy Zdrami, dla
przyczyny iuZz wyloZoney. To dst funk'(?ya, ‘ktorey
zmienna iest 3go stophia ma naywyZszy roZniczke 2ga,
kdrey zrienna iest 3go stopnia, ma naywyZszg r6Zni-
czkg 3cid,” inne za§ wszystkie en Zera it d.

§ 42, Wriiosek. Z §. 40 i 41 wypada takZe
sposab W}naydo'wama rozniczek wszelakich rze¢dow
do wszelakich potgg; ilodci zmienney, z wyktadnika-
ml uu.mnylm a‘yml, b:ora‘c tylko w formule- agr—y"
wykladnik viemny i maigec wzglad na iego znak w 13-
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czeniu go zinnemi iloéciami. ﬁasiqpuigée przyktady
okaZa to dostateczuie, Niech turay bedzie:

I) y= s x—t = I, a tak dy——d (x.—l) —-d (._)
dy=4'@7) = d* C—)" — bx—dx?; day=
ds (x—1) = d# (—x~)= 24x—5 dx4; dSy—ds (x=1) =
as G;)::—r'mx—ﬁ dx5 it,d. Gdzie —x—2 dx -

=dx; 2x"3dx*= 2 dx?; — b x—4 dx* = — 6dx*;
x? Txr x4

‘éq'xhﬁ dxd =24dx4; —126x—6 dx* = — 120dx%

Co LECLES
9 y=x—S1; a tak Hy&&(x—'éj;—':d(l;)
. x

= ax dx = =adx; diy = d(—ax— dx) =

X

Zhxdx =6 dict§ d° y =d (63— dx?) = 2 4x— dxs
= ~94dx’; d*y =d(—24x*.dx}) = 120% %, dx*

x'i

- Inbdx‘{‘

-;-3--—-—- -
3) y=3 —’—1 a tak dy::d(ﬂ'"’) d )
x

E.'—-?,x"‘ dx._—gdx, dv _;..'d(—-'-g'x;*.djr):
x4
=1gx— dx* = iz,dx‘. dy? = d (1ax~%. dx2) =

g
[3¥]
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=—60x—6, dx’ =—b6odx?; dy?z=d(—6o0x-%dx,)
xﬁ
= 3601"“" dx+ = 360dx4,
x'f

§) y=x—+=1, atak dy:d(x"*)"*d(ﬁ)
}‘_4

= —gx—S.dx == 4dx; d? -_d(--4x—‘dx)_..
x;
g0 x~% dx* = 20dx7; ddy = d{3o0x% dx) =
e :
=—130x" dx"'._-a-'—-lzo'dx‘; d4y z=d(—~120x~7.dx?*)
. x? *
= +840x% dx4 = g4odx*.
x#

ry=xs ‘=1, akk

e

xn

dy=dx™)= d (-ﬁ) = = nx, dx = e pdx;
xn41I
d*y=d (— nx**,dx) = n (u1) x—n=a, dx® =
= n(n+1)dx2; d3y = d[n (nd1)x=2,d )=

X2
S=n(n+1).(n42)x~", dx’ = —n (n+1). (n42) dx*;
' xnt3

y=d [—n(n+1), (n+2), x™". dx’]=n (n+1)

(n+2) (0+3), x—=*, dx* = n(n+1) (n+2) (n+43) dx4,
x4

it.d. MoZna takie podlug §. 38 okazaé, Ze #'=y<?,

daie dy = — na——lgdx, z czego o ruinw?kach

wyzszych, wszystko samo przez sig wypadnie, podiug

§: 41.  Niech przyrosiki do @i y nazywaig sig /\ =
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/\y a tak z réwnania y —a—, czyliy=1, - wynika

g (A xh
takie y+ A\y = . To wykonane daie:
GTAT
y+AY= 1 _
‘ X"+IIJL“_'A:{+3K““2 Ax::_":__l_&x“.

Daley réwnanie dane i ostatnie, muszg mieé prawych
stron réwne mianowniki, aby sig daty odciagnaé, co
iest potrzebném do utworzenia proporcyi, w kiorgby
przyrostki wehodzily, a nastgpnie do wynalezienia
stosunku roZniczkowego. Robige to, pierwsze rd-
wnanie daie takie: o

y=x"+nx"! Axdax—Ax%h....+ A XD

xzn_i_“-x'ma-TJ.A'x‘_l_axzn—z A.Xa ______ + xn A Xty
drugie za$ zamienia sig na nasigpuiace:
y+AY= X

X® 4 nx¥=t A xhaxn—2 N x3.,, XA
Odciggaiac zad od drugiego piemsze,.w)'rpada:.

Ay=—opx— Ax—ax— Axt.,..—Ax"
X3 4 nxn=t A\ R 4 a xin—2, z}x’ R STAT

czylis

Ay=(—nx"——ax—, Ax....— Ax"). Ax
»an + nxs—r, A x"l‘ axn—=, &x_a I + xn, & xn,
A tak z ostatniego réwnania tworzy sig taka pro-
poreya: '

C)Y Ax___ — nx"™I o gxn—2 AK _.Axn— ¥
xﬂu_i_uxan—: éx-{-ax’“"““ AK +x2 Ax:u.

Biorac w utworzoney proporeyi Azza nieskonczenie ma-
leigce, wkidrym razie podtug ostatniego rownania Ay tak-
Ze nieskonczenie maleie, wtedy czgbci trzeciggo wyrazu
teyZe proporeyi, maigce A x za czynnik, takwliczniku ia-
ko wmianowniku takZe nieskonczenie maleig, a tém ga-
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mém stosunek A y: A x, nieskoiiczenie sig do stasunku,

—na: 1, przybliza, Uwazaiac na koniec \x za nieskofi

czrme male, dlaczego Ay, takze takiem bedzie, na ten

czas. rzec:fone c3g5ci trze crf-go wyrazu, tak w llczmku

iako i mlannwmku, maigce za ezynnik A\ Y. 63 nie-

akunczeme malemi coraz wyiszych rzgdow (§. 27.),

a tém samém Zeraml wzglgdem Bkonczonych Wyrazow. '
.__n;;ﬂul i an, (§ 25), dlaczego wymieniona propor-

cya na takq s:.-, zamienia: Ay Am._‘ —nx': g,

_-_czn |
czyli Ay: A 2= —nx~"':1; a przeto stésunek,
—nz = ‘1, to iesl slosunek gramc slosunku Ay A.r

(§.30.) iest stésunkiem minlczkowym, llnémﬁy i A
83 ro}.mc?karm (§- 34), pwpmcya za$§ ostatnia da sig
tak napisaé dy dz=—nzx—1:1 (§ 34.) = ktorey
dy =~—n-" dz. Toiestiak wyiey

§. 4'.] Winiosek. Dolgd wiadomém iui-iest,

" iak sig uqnaydu:a‘ wsztlakle réimczkl, do iakichkol

wiek poteg iedney zmienncy, z wykladrukaml ca!ym:, .
tak dodatnyml, Jakn tez uiemnymi (§. 41, §. 42.). Lecz
bmrakc w fupkcyt az =y" (§. 38.) albo co iedno w fun-
keyi y._,a:"', wykl'adnlk D, ga ulam(—k, i to lub dodatny
lub uiemny, pnkazule gig takie z § 41,1 42, iak sig
wynaydulq roimukl ws.,_,slkach 1z¢ddw, do zmien-
ney z wykladmkwm lam-mym, tak dmlatn}m IakD
teZ uiemnym, a tém samém do wszelakich plerwm-
stkéw,  zmienney. I tak '

» . - . 3 i o
5’:-\“-\3‘(”’.‘?’3_-"‘%-. dy =d(\x*) = d(:g‘i):_ ;xﬁi sdxes
=yxtdx =3 Y xidx.



39

]

dix=d? (x$)=d? ( (xT) =d (&5, dx) = 1ex 1, dx2 =
=%x §TL«:Ix“:’,}-’. dx2,
Ve
3 1 -1 —
d2y=d} (P x)=d(Y=d(Px LdxH=—10x T dxi=
. =
=—T0x Y dx* =—10 dix®y -

27 27 e

= ‘\?x’-x* dy =d (Vx?) =dx = Fx i dx =
=X dx-'_-'-i"V’ x?, dx,
d zy:d’("v'.x 'r_):d'(xl'ﬂ:d('?_"f*dx' :‘JEC%-I.xd’z
I b 16,
Zor.x—4.dx*=ar. dx3,
16 16, ,\‘{, =
dy=d (Y x7) = d (x*)—-d m ~4dx )__-__

-1 x-'4 dx’ ——2T. x""fdx =—21.dx%,

E}__ 63 04_ ,V,x‘
itd, -
y= ‘V"x"_‘x'“ dy._.d(‘V’x“):d (x '“J-—nx'n dx=
. | O
=nx ™ dx—--n"\(‘x“ dx
m’ m. x '-T8

e

. A A — . _ . fnx ™., dx
y=& () =at (y=d(5 )=
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. n—m-=1 -t
l’] - T xm dxi— ‘n*—n "'“.’ dX':

m? m . m?* m
n’—n
— 11 x
=l ) Wk da
\ o X3 '

m m

' = — eiin
diy:di (“Vx“) :d"’ (er):d n—z -—P- xom dx:}:

11-—2 m....]

2
H i L_E_nl Lx m, dx? —
lnl .

n— !ﬂ\

z -—— -—-
= s 8 Ll L = Xk x ™ dx? ]
n2 e
n—-f'm ¢v1xu dxa.l t, d‘ :
n= ™ “m

i_',’-“-'\(a’x_‘;!_i dy =—4x &"’Fdx; %—Jx_% dx=
5 3 .
——4 dx

3 r?lj.x?. A

s
4*3’26(-—1; : dx‘):ﬂ_&x_f. Idx"ze_'sx %od;gz_—_?_
: 7 9

&

=28, dx=

9 fV‘x_:a




—1 01
diy = d(ﬂgx E dx) "*—-280 x 3 dx3

=~ 280, x 3 dx3=-— 280 dx3 3 ,itd
27 2? rv')xl?‘

2==X
Yy=A"x =x5% dyZ=~ 2x 9% dx p
5
-7
:—-chdx —edx R

d’)’-md( "”‘ dx)_ux dx*--u,x Yaxr =
25

I 2
i y“d( R RS T
125

-1y . i
=14.12. % 5 dx3Izagde. dx3 L itde

125 325 o
] 2 YV x 17
m —h- -—!‘lv-t. —:l-nﬂ!l
Y=Vx"=x 7, dy=+nx m dx-—-- nx  ® dx:;
' m ' m
=—n dx

—

m
Xy ‘V., l&“—,
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v-)l =IM==T

diy = (-—-nx m, dx) (n- 2\ z = dx* —

i nz-[,.n JT:mdx’_<n +n) dx2

—

xn

m* m

oy n* + n :-n:‘ﬂdx‘ —
dSY d{ - o X —

-—!l—ﬂm-—'l'

ni*+n —n—am\, x, ®m dx3
m‘

-—ﬂ-ll'll

¢ > i

“+n —-n—arn d%8
m" m m )
x3 'Y'x" it d

i}

i

§. 44 Uwaga, W §, 41, réZniczki réZnych
rzgdow szly tylko do stopnia potegi zmienney ; wyZsze
za§ byly Zerami bezwarunkowemi. Przeciwnie w §.
¢2.1 §. 43 ida réZniczki bez kofdca, Przyczyna tego
znayduie sig w rozniczkowaniu. To iest kiedy wy-
kladnik zmienny iest caly i dodatny, 'wtedy w roZni-
czkowaniu zamienia s1q na reezcie na Zero, i dlate
go dalsze réZniczki 83 Zerami . bezwarunkoweml
(§ 41.). * Kiedy przeciwnie wykladmk zmiennéy iest
uiemny caly lub lamany, albo teZz lamany dodainy,
nie zupelnie na calo$é daiacy si¢ zamieni¢, wiedy w
réZniczkowaniu wykladnik taki niezamienia sig nigdy
na Zero, lecz bgdac od poczatku uiemnym, lub kie.
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dy wykladnik iest dodatny tamany, zamieniwszy sig
na uiemny, ciagle iako uiemuy sie powieksza, a tém
samém ciagle wyZsze roZniczki sig znayduia,

§. 45. Definicya, Twerzyé rownanie réZni-
¢zkowe, iest (o zamieniaérownanie dane migdzy zmien-
nemi, na réwnanie miedzy ich réZniczkami, w kid-
remby iednostaynych iakotez zmiennych, przez doda-
wanie lub odciaganie, z réZniczkami pola"czonych nie-
bylo. Roimczkowac zaé pewny funkc}q, iest to two-
rzyé z nley rownanie réZniczkowe. .

§. 46, Wniosek, A tak dq funkeyi: y=a",
‘ ' +m
y—z=", y—z " umiemy iuZ tworzyé réwnania réZni-

czkowe (§§ 411 42, 43)

§. 47. Wniosek. Maiy: rownanie takie:
Z_q+r+y-t-—m mlqdzy zmiennemi, 1kiathc w
nie zmienne z rézniczkami, wypada takie 1

Z+dz._q+dq+r+dr+y+dy--t-——dt—-.‘r-’z__c_i£:, Y
odciggnawszy za§ od niego pierwsze, zoslanie dz==
dg+d:+dy—-dt—-dm, ktore iest rownaniem rozni-
kowém (§. 452 Widzimy tutay, Ze kiedy zmienna
iedna iest kilku innych summa lub reszty, wtedy ro-
iniczka pierwszey, iest takie summg lub resztg ro-
Zniczek, ostatnich. "").r

") Uwa ga. 8. 47. zdaie si¢ byd# sprzecanym: wigledem §, 34,
To iest wyobrateme o rozniczkach wyloZone pod ostatnim
Par.:grafem, moze sig zdawaé bydZ takiem, Ze podlug nie=
go przyms!kl w § 47. uzytu,' nie sq prawdziwemi rézni-
czkamt. a tém samem réwnanie nie iest rézniczkowem,
Atoli spuecznoéé ta iest tylko pozorng. Dla przekonania
o rzeczy, toZ samo wyobraxeme Pﬂwtarzam. k:edy Q iest
1unk{:y§ g, iako tez Q+4M, funkeya g+m, i 4 sama 1aka
Q ilodei g bylo, wtady atdsunek gramc stosunku Af: g
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§ 48. Waiosek. Maigc rownanie takie atz—
—y=B+Z, kladac wnie réiniczki, wypadnie
g+r+dr—y—dy=B+Z+dZ, a odcizgaiac od
drugiego pierwsze , bgdzic da — dy =d Z ktére iest
réwnaniem rozniczkowem (457 w ktérem ilodci nie-
odmienne réZniczek nie maia i mieé nie moga (§. 1.
6.34), ito to iest, dlaczego sig mowi, Ze roZniczka
ilodci nieodmienney iest Zero.

§. 49 Zagadnienie. Jak do réwnania:
x=q.y, znaleé¢ rownanie réZniczkowe, czyli iak zna-
‘le$é rozniczke iloczynu?

Rozwigzanie i dowoedzenie, W réwnaniu
2=—4q.y, q.y iloczyn potrzeba wyrazié przez wyrazy,
ktorych iuZ roZniczki znane s3, aby znalazlszy tych wy-
razow rézniczki i zamieniwszy wyrazy wprowadzone
na dane, wypadla réZniczka iloczynu. A wak:
(g+y)? —=(9=y)? =4q.y=4x; dlaczego
d(q+y)2 —d(@—y)? =4dx. Daley niech bgdzie
(a+y)? =22, a(q—y)*=u?, a wige
d (aty)? =22z.dz= 2(q+y)- (dq-+dy)(§ go.§. 47)
d(q—y)=2u du= 2 (q—y). (dq—dy), przeto

uwazaiae M i m za nieskoriczenie male, nazywa sig stosun-~
kiem roZniczkowym, M zaf i m rééniczkami. A tak, ile
razy z dwdch zmiennych, jedna drugiey iest funkeya, 1 teZ
same zmienne z pewnemi przyrostkami nayprzéd skoriczo-
nymi, takie nawzaiem sy swemi fuukeyami, i temi
samemi - iakiemi same zmienne byly, tyle razy ich
-przyrostki  wwaZune za nieskoriczenie male, sa  roZni-
czkami; sidsunek zaé granie tych przyvostkow, iezeli nie 53 -
od razu w sthsunku réwnofci, lak w §oap, nazywa sig
sésunkiem xdZniczkowym,  Wyklad ten wszelaka sprze-.
canosé, lakaby si¢ zdawaé mogla, powinien znieéé,
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405 =3 (q4y). (dq+dy) —2 (a—y) (dg—dy), czylis

2dx=(q+y) (da+dy) — (q—y) (dq—d})
Wykonawszy za$ ostatnie réwnanie bedzie:

2dx = qdq+ydq+qdy +ydy —qdq +ydq+qdy— de.
to lesl!
2dx = 2ydq + 2qdy.

A zatem dz = ydq + qdys ToZ samo inaczey.
W réwnanie £ =q. y, klada sig réZniczki, a tak bgdzies

x+dx=(q+dq) (y+dy) ='q.y+ydq+qdy+
+d q. d}h
Odciggnawsgzy dane réwnanie od wypadlego, zosta-
niedx = ydq + qdy +dg.dy. W ostatniem réwna-
niu, dgq. dy-iest iloscig nieskoficzenie maly drupiego
rzgdu, a wigc wzglgdem poprzedzaigeych wyrazdw
Zerem (§.29. §. 25. §.33), azatemdx=y. d g+ qdy
toZ samo co wyzZey. To iest réZniczka iloczynu maig-
cego dwa czynniki, sklada siq z pierwszego ‘czynnika .
przez roZniczkg drugiega, i z drugiego przez réini-
¢zkg pierwszego' pomnoZonych, do siebie dodanych,

"§. 500 Wniosek. Podlug §. 49. moZna znalesd
tdzniczkg do iloczynu, maigcego tizy, cztery, pigé
it d. czynnikéw, uwaZaiac zawsze iloczyn, do ktd4
rego roZniczka 1est znaleziona za ieden poiedynczy
czynnik, a iego réZniczke za poiedynczg, N.p, 2=
=q.ra, d(gr)=qdr+ rdq; d(u)du=,awigcda=
=qr.du+qu.dr+rudg; Z=qr.uy, dg.r.u) =
=gq.r.du+ qudrtrudg, d@y)=dy, a wige dZ4=
=grudy. +qrydu + quiydr 4 ruydg it d

§. 51« Wniosek Mana‘chwnamey-—-x““_x,
$"‘
i mnoiac obydwie_nl.mny pizez &"y wypadnie: yz" =14
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a wiegc J(y ) =o (§.48). Podlug §. 49 i §. 46
d(ya") =nyz"'. dx+z". dy, taiesi: nya", da +
+a".dy=o, przeto z".dy = —nya"". dx, c?}][
dy— -_— ny.::"—“ dz. Znoszac daley w liczniku i inia:

-',C"

nowmku a" zostanie, dy.__— nyz—t. dx; wloZywszy
za$ zamiast y, Da prawey stronie warto$é,’ wypadnié
dy — — na—. dx. To iest toZsamo;, co sig iuZ
dwoiakim sposobem w §. 42 okazalo;

§. 52. Zagadnienie. Jak réwnanie x — q.
- | 5
zamienié na roZniczkowe, czyli iak do ilorazu zmieti:
nych dnelney 1 dztelmka, znale§é rézniczke?
' Rozlezanlel Dowodzenie. Z réwnania x=qs
rﬂ
wyp:da LI =q. awige n &, T, drr", dz"dq(g 40.§.49),
przeto rt der=dg—nz.r". dr. er@c a praweystronie
zamiastz wartost, bgdzie: r.dx=dq —ngq .. dr;
rll
2108230 : za§ " w licznikui mianowniku ,wypada: r dz—
dys—nq, r~%dr—dg.—ngq. dr, przeto dz= dq—nq dr
r l'JI l'-dl

= dgq—ng.dr. Sprowadzch za$ dla symelrycznoém

rm okl
prawg strong do icdnego mianownika, wypada d.:r:ﬁ
=rdg—ng. dr. Toiest rézniczka ilorazu znayduie

it

vig Bim@c iloczyn 2 pierwiasika dzielnika przez roZni.
czkg dzielney, odcla}galqt od niego iloczyn, z wykta.
dnika dzielnika i samey dzielney przez réZniczkeg pier-
wiastka dzielnika i dzielac resztg przez dziclnik maigcy
wyktadnik ledriodcid Wigkszy, od wykladnika w daney
funkeyi:




