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(P1zedstawiono na pesiedzeniu Towarzystwa d. § Pazdziernika 1871 r.).

W dalszym ciggu wydawnictwa dziel matematycznych przez Biblioteke Kornicka, ukazala sie
w roku 4870 Trygunometrya z teoryg ilosct urojong}ch T z notami przez p. G. H. Nieweglowskiego pro-
fessora matematyki. Paryz, w ksiggarni K. Krdlikowskiego 20, ulica de Seine. Warszawa, w ksiegarni
M. Glicksberga na Krakowskiem-Przedmiesciu, 1870, in 8°, na pigknym bialym papierze stronie 407.
Ksinzka ta stanowi trzeci tom z rzedu dziel matematycznych tego samego autora, z klbrych .~ wa
pierwsze tomy to jest Arytmetyka i Geometrya byly krytycznie rozebranemi przez pana Adolfa
Sagajto w pierwszym tomie Pamigtnika Towarzystwa Nauk Scistych w Paryzu, W niniejszym artyk le
mam zamiar podaé niektore spostrzezenia dotyczace tomu trzecieg o,

Zhyteczném jest zapewne nadmieniaé o staranném wydanin Trygonometryi p. Nieweglowskiego,
ktorém jak zreszta juz wiadomo odznaczajp sie wszystkie dziela wychodzace nakladem Biblioleki
Kornickiéj; przystepujemy zatém do wiasciwego jéj ocenienia, dodajac przytém uwagi odnoszace s'e
do samego wykladu Trygonometryi.
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7 dwoch roznych stanowisk na przedmiot, celiwaznosé Lrygonomelryi zapatrywad sig wypada.
Najprzod jako sktadowa cze$¢ caléj organizacyi nauk matematycznych, trygnnometrya stanowi wezel
taczacy matematyke elemenlarng z malematyky wyzsz; w nidj to uczenl pierwszy raz spolyka sig
z pojeciem funkeyi, tém zasaduiczém jak wiadomo pojeciem catéj wyzsz6j malemalyki; w niéj na-
bywa rownicz ogolniejszego wyobrazenia o znaczeniu znakow maidj i wigedj 1 pormaje juz griunlownic
korzy$ci jakie sig z prayjeeia ich osiggaja; powlore, podawszy zasadnicze wlasnoei lunkeyj kotowyeh
przystepuje do ich zastosowan geomelrycznych, gdzic zapoznaje ze sposobem wprowadzenia w rachn
nck katdéw, a raczéj ze sposobem wyrugowania ich z rachunku za pomocg {funkeyj kotowych. Te dwa
wazne wzgledy powinny zdaniem naszém przcwodniczyc w wylkladzie {rygonomelryi, co rownics
profesor Niewgglowski nezynit odrozniajae nanke o funkeyach kotowyeh od whisciwdj trygonomelryi;
cate Ksiega Pierwsza i oslatni rozdziat (funkeye kotowe smiennych wrojonych) Ksiegi Gawarldj zawic-
rajp studya nad samemi funkeyami kolowemi, podezas gdy w ksiegach drugicj i trzeeidj traktuje sie
whageiwa Lrygonometrya prostolinijua i sferyczna,

Nauczyeiel czy antor trygonometryi, pojmujaey dobrze trudnosei jakich vezen dodwiadeza w naby-
wanin zasadniczyeh pejeé matematyki, wylozy delinicye i whasnosei funkeyj kotowyeh z ealy seisto-
$cip i # caly ogledroSein na wszystkie delikatne punkty, ktoreby w wmysle poezalkujacego mogly zro-
dzié jakg watplisvvosé. Warunkont Lym profesor Nieweghowski odpowiedzial w zupetnodei; czujemy sie
jedmak w obowipzkit wyjawid nasze zdanie co do definieyi funkeyj kolowyeh, ktore jak czytelnik
7araz zohaczy, jest cokolwick ndmienndém od zdania szanownego aulora. .

Przyjawszy za okreslenice wslawy, zgodnie z ’ngfeso‘rtfﬁfﬁl"\’ﬁic\\'Qgh)\\'skim definieye va stron. 4,
(« Wstawa tuku jest licsba,-dedatnarllo 75370’)71720, ktora maerzy prostopadty spussesong s jednéj skrajno-
Sci tego tuku na Sreduice priechodzgeq pries druge skrajnosé ») dalibysmy za definicyg doslawy (o 30
okveslenie ktore na stron. 17 wynika, (« Dostasva duku jest licsha, dodaina albo oljenna, ktéra miersy
odleglosé srod kalkota; od spodha wstwoy tego tuki ») nastepnie zas okresilibySiny siyesng, siecane, do-
tyesng i dosicczng juko funkeye wslawy 1 dostawy. W ten sposoh jak fatwo caytelnik widzieé mosc,
uniknetoby sie nowdj umowy co do znakow, ktorg profesor Niewggtowski w ustepic o Siecznd
(stcon. 13) wprowadza, umowy, niemogaed nawet mieé micjsea, albowiem prawo co do znakow
sicezné) 1 dosiecznd) wynika bezpo$rednio z definicyi tych funkeyj 1 umowy prayjetéj co do zakow
wstawy 1 doslawy,

Na mocy téj uwagi, dowodzenie geomelvyczne zwigzhdw pomiedzy liniami trygonometrycaneri
Jednego tuku (ste. 24) nie prupdstawialoby jui uezgcerau sig Zeduéj prawic nowosei pod wzgledem
samej nauki, ale tylko mogloby sluzyé jako objagnienie przyczyny nazwania takicgo a nic innego
funkeyj kolowycli. Wreszeie, jednostajnosé jaka sig w ten sposoh zaprowadza ulatwia wiele poczal-
kujpeemu oryentowanice sig co do znakdw innyeh linij trygonometeycznyeh, jezeli pamigla znnki
wslawy i dostawy, co juZ jest rzcczy - dosyé tatwa.

Témbardziéj sktonni bylibysmy do taki¢j a nie inngj definicyi funkeyj kolowyceh w przypadku, gdy
profesor Nieweglowski zamieszeza wiadomoséi o funkeyach kolowych zinienné urojond; (stron. 379,
gdzie juk wiadomo wslawa i dnstawa okreshajn sig przes szeregi, a pozoslate funkeye kotowe defininja
si¢ Jako fankeye wstawy i dostawy,

Pomimo to uwaga moja, chociazby nawet najstusznicjsza, nie zmuicjsza bynajmniéj wartndei
pogladu p. Nicweglowskicga, ktory jest zgoduny zreszta z pogladami we wszyslkich innych duic-
fach o trygonometryi; i definicye gcometryczne funkeyj kolowych, przy ktorgch szanowny autor
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zostaje, maja takZe swoje korzysci, wrazajpe w umysle mlodego ucznia ealy obraz linij trygonome-
trycznych.

Lecz co jesl wazném jeszeze do nadmisnienia w ksipdze pierwszéj, to sposdb dodawania fukow
(str. 37)to jest sposob otrzymania wzordw na wst(e -+ 2), dos(a +04), 1 1. d. Profesor Niewgglowski
uzywa w Lym eelu metndy rzutow, ktoryceh Leorye na kodcu poprzedzajacego rozdzialu (s_Lr. 20) bardzo
przystepnie i jasno wylozyl. Metoda ta, nieuzywana po wigkszéj czgbei w innyceh nawet bardzo wy-
soko cenionyeh dzietach o trygonometryi, posiada lg zaletg ze stosuje si¢ w kazdym przypadku, jakie
kolwick bybyly tuki e i & rzetelne, gdy tymezasem stosujac w tym samym cclu inne sposoby,
prawdziwosé otrzymanych wzordw polrzeba oddzielnie dowodzié, jezeli cheemy przez a i 6 rozu-
mic¢ tuki dodatne lub odjemne i wieksze od cwierci okregu kola, Niedogodnosé Lg i trudnosci zlad
wynikajace dla ucznia ezul dobrze uezony profesor, czemu chege zaradzié umicseit bardzo dowecipny
i fatwy spnsdh dowodzenia formul na wst(a -+ b) i dos(a -+ 4) za pomoca rzutdw.

Z vowna Lakze korzySeig, dla hedacego w mowic dziela, zastosowal profesor Nicweglowski podobug
melode w dowodzeniu fundamentalnd formuly trygonometryi sferyeznéj (sir, 231). To ostalnie do-

*wodzenic o ile mi wiadomo nie istnialo dotad w zadnéj prawic trygonometryi, stusznie wige wdzie-
cznosé za nie winnismy p. Niewgglowskiemu. Nadmieni¢ mi jednak wypada, Ze taki sam sposoh
dowodzenia formul trygonometryi sferycznéj znany mi byt przed iém (1866 r.) od p. Zygmunia
Wojcicchowshiego obeenie Magistra Nauk Malematyczno-Fizyczuych I, Szkoty Glownéj Warszawskié],
A wOwcezas ucznia Wjze szkoly, kiory nictylko te jedne formule ale i inne jeszcze za pomocy rzutow
otrzymal. Na zakonczenie przegladu Ksiggi pievwszéj nalezy jeszeze zanotowad, ze rozdzial pod tyin-
tem Zablice funkeyy Rotowyth TSIF. 89) jest bardzo. pigknie opracowanym, szezeg6lniéj za§ odzmacza
sig samodzielnoscia ustep o logarytmach ilosci trygonomstrycinyci 6d 0° do B° (str. 113).

Przechodzae do innych Ksigg Trygonometryl p. Nicweglowskiego, winnismy mu oddad ten sam
hotd, na jaki zastuzyl za Ksigge pierwszy. Przedmiol w ogOle wszedzie jest hardzo starannic i sumien-
nie opracowany i urozmaicony takiemi ustgpami jak Poprzecine i peki, Rzuty powierzchne, Z agadnienia
Pascala i Fermata, w {rygonomelryl za$ sferycznéj, caly uslep pod tytutem Zastosowania trygono-
metryi do figur sferycanych stanowli prawdziwy ozdobg Trygonometryi p. Nicweglowskiego, ktorg
sig lylko ona jedyna poszezycié moze. W konen dwie ostatnie Noly a szczegblniej Nota 11 zastugujg
takze na uwage, tak pod wzgledem swojéj treSci jak 1 samodzielnego opracowania. Winnismy jednak
wyrazié nasz zal, ze w lak obszerném dziele jak Trygonometrya p. Niewgglowskiego, nic spolykamy ani
wzorow rozniczkowych trygonometryi sferyezndj. ani innyeh formut czgstego w Astronomii i Geodezyi
‘uzycia, a ktoreby do Ksiegi czwartéj powinny sig zalicza¢; spodziewamy sie¢ ze uczony profesor,.y.\\:u—
zywszy na najwizaniejsze moze zastosowanie trygonomelryi w Astronomii i Geodezyi, hraki te w no-
wim wydaniu uzupelni. :

Jezeliby chodzito o program wykladu Trygouometryi w calém znaczeniu tego wyrazu, dzieto p. Nie-
weglowskiego stanowié moze typ pod tym wazgledem, z uwagami jednak ktore z eiagn recenzyi wy-
nikaja. 1 tak, Ksigga pioﬁ\*vszh z dodaniem do niéj ostatniego rozdziatu (Funkeye kolowe zmiennych
urojonych) Ksiggi cawartdj poprzedzonego feorye ilosel urgjonych, powinua stanowié Ksigge pierw-
sz, ktoraby mozna zatytulowaé « Teorya funkcyj kolowych, » Ksiggl druga 1 trzecia pozostaja na
swoich miejscach, czwarta za§ Ksigga wzbogacona formutami uzywanemi w Astronomii i Geodezyi
i wzorami rozniczkowemi trygonometryi sferycznéj zamykatyby wyklad caléj Trygonometryi, Rozu-
mie si¢ samo przez si¢ ze program taki obejmuje Trygonometrye w caléj rozcigglosci, w miarg wige
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zaleresu jaki sobie naznaczamy zmicnichy go wypadato. W elementarnych wykfadach trygonometryi
poprzestaje si¢ zwyczajnic na leoryi fuleyj kotowych zmicnndj rzelelndj, i na zastosowaniu téjze teo-
ryi do figuv tylko plaskich, w szezegolnosel zas brojkatow plaskich, co stanowi Trygonometrye pro-
stolinijna wladeiwg.

Po tych uwagach odnoszacyeh sig do samdéj lresei uktadu i sposobu traktowania Trygonometryi
przez p. Nieweglowskiego, pozostaje w koicu oeenicnie jego dzieta pod wzgledent jezyka. Przedmiot
to dla mnic nieréwnie trudniejszy; nic posiadajac bowiem sam talentu pigknego pisania, podejmuje
sie wykaza¢ przymioty i wady kogo innego. Na usprawiedliwicnie moje posiadam tylko t¢ jedng
zasade, ze fatwié] jest widziec cudze bledy, anizell samemu ich unikngé.

Trygonomelrya p. Niewgglowskiego ktora ze wzgledu na tresé, uktad i sposdb traktowania nalezy
niezawodnic do pierwszorzednyeh dziet tego rodzaju, traci cokolwiel swojéj wartosci, z powodu
niejasnego jezyka. Sposoby i metody dowodzenia wuzywane przez uczonego profesora, a zkadingd
jasne i tatwe, staja sig przez to mniej zrozumialemi. Na poparcie naszego zdania dajemy prayktad
wzigty # micjsca gdzic sie ksiazka otworzyla (str. 153) « Zeby trojkat istnial, musi log wsiB, znalezio-
ny za pomoca tablic, by¢ mniejszyod 10, a najwigeéj réowny 10. Jezeli taki jest logwstB, wtedy
wslB odpowieda dwom katom spetiajacym. cte. » Ustep ten bylby daleko zrozumialszym i Tatwiej-
szym do czytania gdyby powicdziano : « Azeby trojkat mogt istnied, znaleziony w lablicach log wstB
powinien byé mniejszy od {0 lub najwyzéjrowny 10; w takim bowiem tylko razie wstB-odpowiada
kat, a wiasciwie, dwa kaly spetniajace. '

Rownicz takze pojedyneze wyrazy 1;11:%}0,;\;@.5.&1{1@%3[)0“te sp czasem nicwlaSeiwic uzyle-
mi. 1 tak, w tylule swojege-dzietrpisze profesor Nicweglowski « Trygonometrya = Teoryg ilose wro-

P
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jonych i = Notamz, » zamiasl napisaé po polsku « z przypisami. » Wyraz naprzyldad swiesiowaé
moznaby zastapié odpowiednigjszym lub go uniknaé. Na stronicy znowuz (263) caytamy « Ta, jako
mowig, elegancka formuta znaleziona przez Symona Lhuiler », ete. zamiast pickna formula znaleziona
przez Szymona Lhuiler. Podobnie takze nie nalezato wprowadzaé nowego wyrazenia zbylek sferyciny
majac na to bardzo dobre i utarte wyrazenie priepetnienie sferycezne.

Koiezac temi nwagami whasciwy przeglad Trygonomelryi p. Niewggtowskiego, pozoslaje mi jeszeze
wykazaé j6j stanowisko jakic w literaturze nasz¢j zajmuje. Poczawszy od roku 4816, daty pierwszego
wydania Poesatkonw trygonomelryt plaski¢j przez Michata PoLigskieco (Peexg), miclismy w 1817 roku
T'ryonometrye kulistq analitycznie widosong przez Jana Sn1apeckieco, w 1821 roku drugic wydanic 77y-
gonometryi POLISSKIEGO powigkszona tablicami logarytmowemi, w1822 roku drugic wydanie 7rygonome-
{ryi Jana SN1apECKIEGO, W 1828 roku trzecie wydanic Trygonometryi PoLiskirco powigkszone tablicamy
logarytmowem? i w3orami trygonometrycznems; w ostaluich zas czasach, to jest od roku mniéj wigcd)
1830, micli$my trzy dziela o trygonometryi, mianowicic : humaczenic Trygonomelryi Leresunea de
Touray przez A.BERNHARDTA, Trygonomelrye przez Stanistawa PrzysranNskieco 1 Trygonometrye przee
MTunwo. Ze wszystkich tyeh dziel, jedne jak Poliniskiego i Sniadeckiego sa za stare i nickompictne,
drugie, jak Bernhacdta, Priystariskiego i Turno, jakkolwiek zawierajace obie trygonometrye to jest
ptaska i sferyczng, nie odpowiadaja jednak dzisiejszym wymaganiom z powodu swoj¢j szczuplodel.
Dlatego te dzielo p. Niewgglowskiego mozna bez przesady nazwaé korona wszystkich trygonometryj
w polskim jezyku, témbardziéj zas wienczas, kiedy uczony profesor przebywajac w ognisku mate-
mAatyczné] oéWiaty, mial sposobnos$é korzystania z najpierwszych Zrodet w lym rodzaju.

Tak wiec dzigki gorliwosci p. Nieweglowskiego 1 poswigceniu whascicicla Biblioteki Kirnicki é
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p. hr, Jana Dziatyiskiego, klory nie szezgdzt swoich funduszéw na podniesienie o§wiaty narodowdj,
mamy juz trzy elementarne dzieta : Arytmetyke, Geometrye ¢ Trygonomelrye; wkrotce wyjsé majace
tym samym naktadem Algebra : Geometrya analityczna przez p. Adolfa SacasLg uzupelniy caly szereg
dziel zawicrajacych kompletny wykiad elementarndi matemalyki.

Dziwnego rodzaju obojetno$é naszych rodakéw na dzieta matematyczne w polskim jezyku, zmusza
mi¢ co zwrdcenia na to uwagi polskiéj publicznosci. Nie wiem dla czego, czy z braku zaufania w pol-
ski rozum, czy tez z przyzwyczajenia i mody, tak uezaca sig mlodziez polska jak i ich nauczycicle
postuguja si¢ zwykle dzietami obeemi, majac rownie dobre w narodowym jezyku. Czas by jui
wreszcie pozbyC sig “tych przespdow, témbardzigj, kicdy znajdujp sie szlachetni ludazic, ktorzy nie
szezedzy kosztow ani na to, azeby dzieta przez nich wydawane nie ustgpowaly w niczém dzietom za-
granicznym, ani na to, azeby byly jak najprzystepniejsze pod wzgledem swojéj ceny.

" KON(EC TOMU DRUGIEGO
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ud Redakeyi,

Ustawa Towarzystwa Nauk Scistych.

O Spreiystosct Cial Stalych Jednorvodnych, przez Wi. Gosiewskiego.

O Funkeyach Jednorodnych i Jednogatunkowych, przez Wi, Gostewskiego,

Dowdid na twierdzente Hesse’go o wyznaczniku funkeyjnym, napisal Wawrzynice Zmurko.

Prazyczynek do Teoryi najwickszosel ¢ najmaiejszosct funkey? wielw zmiennych, napisal Wawrzyniee Zmurko.

O Waglednosciach wykreslnych zachcdzacych migdzy rzutami systemdw Geowelrycznych, napisal Jan Nep.
Franke.
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Rozbidr krytyczny Dziel p. G. H. Nicweglowskiego, namsal Adolf Sagajlo,
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Studyum Ilvie Geometrye.
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tyeznych H. Wroriskiego,
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