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jest tutaj zbibzny. s zatem na zasac iie twierdzenia o |
porownywanlu dwuch szsregow i szereg /1/ jest zbiezny;
KRYTERJUM DUHAUEL- RAABE jest analoglczne do kry-

Yerjum d'Alembart'a, jest przytem w takim do niego sto-
sunku, jak drugie kryterjum Cauchy ‘sgo do kryterjum

pierwsuzsgo, Glosi ono, %e jozeli
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to szvreg L1/ Je,t zbiezny., Istotnis, wowczas mnozgc
nieréwnosé przez mianownik a;;{ S ujemiy, co pocig-

ga za soba zmianglznaku > na< , otrzymamy:
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Szereg, ktdorego wyrazem ogdlnym jest("“:;ﬁ‘ jest
zhieﬂny pr 2y a(;:;{ , musi wiec byé zbieznym i dany
szereg /1/. |
ROZWIZANIE FUNKCJI W SZEREG NIESKONCZONY Udowod-

nllxsmy b swoim czaalo /tw1erdzenle Taylor ‘a/, ze
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To rozwinigeise funkcji/{22?{/ na szereg nieskori-

czony nazywa. sie s zeregiem Taylora,

czyli

Funkcja zf’,b,l nosi nazwg I e 8 z bty szeregu, Powy -
ze] przedstawilidmy te reszte w postaci L a gr an-
g ¢’ a, nieraz bywa dogodniej przedstawié jg w innej
postaci, ktdrg wyprowadzimy,
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Nalezy pamietaé, %6 warunkiem koniecznym i dosta-
tecznym prawidlowodci rozwinigcia funkeji £4#/ na
szereg niesicoﬁczony jesi dazenie roszty do zera,
gdy 27—wo@ , oraz istnienie wgzystkich pochodnych
funkcji %’X/ nirzy wezelkich wartodciach zmiennej

w danym prrodziale,

" Pr zykadl, Rozwinmy w szereg Maclaurin’a

funkc 'g;. | /

Wainy /Zt’/-’/zfj“ :_./%.-_—..... =€d(

) Iénl.
wiec wogzlile /Z/cy;\_

f . . L3 Xq a(
Renzta w postaci Legrange "a: _/?,f;;;' e
Poniewaz . -
Ll O X
n/S 2 £ W2 z

dazy do zora, gdy ar rosnie nieograniczenie, zag
X X . ' - C s
L=l wiac Xfm —. (}', & zatem vozwiniecie funk~
3 —¥ oo
cji mois bré uskutecznione, Otrzymamy t zw, 8 = e -

rog wykziadnicazy.
co (A X - Xt 3 ’ o lad
e = .{’{'1 —'f-—z—.? J‘/ 717
Pr zy ka 2, Rozwingé ¥ szereg Maclaurin’a
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Pochodne te dla. &4=0 33 odpowiednio réwne 7. 8=1.0.
A wiec 3
‘ /W’t/ _':.‘:._ .."_‘:.. “(.f' ;t:'}
= 3./ j/ 7/

Dla wykazania, ze rozwinigcie jest prawidZXowe, zba—
damy reszte: ; ' |
x 7 Y
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Zawsze jest //./]4 7 wiec, A0 S, 7 8
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Przykit ad '5 Nie pb#tarzaja,c dowodu, ze
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Frzyktad 4, Opilar_a.ja,c sie na rozwinie-

ciu funkcji w szereg, mozemy sprawdzié znsny juz nam
wzér Bulera, Rozwirmy pianowicie funkcje

w szereg Maclaurin’a:
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Zajmiemy ‘si¢ teraz rozwinieciem w szereg dwuuianu
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dazy do zera, gdy » rqénié nieograniczenie, A zatom
powyzsze rdzwiniecie dwumianu jest stuszne dla kazdej
wartosci & , zawartej pomieduy ~4 , a +Z | Szereg
ten nosi nazwe s zeregu dwu miano w,e g
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Dla zapoznania sie z innym sposobam otrzymania
rozwiniecia uzyjemy mstody calkowanla, by z jednego
szeregu otrzymaé drugi, Zrobimy to dla funkcji loga-
rytmicznej, przyczem otrzymamy b, 2w, 8z ereg

logarytmiczny, Mamy:
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X gzereg ten jest rozbiezny /nie moze wigc okredlaé
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"’ Okrosdlilismy w swoim czasic pojecie erag pogna-
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