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7.6. Zadania

Zadanie 7.1, Niech tensor 4€7, = B2® 5> na reprezentacje

o 1
[Aij] =] 1 0 1 w bazie {gi®gj} przestrzeni T,
~1 =1 0

przy czym dana jest zaleznosé miedzy bazami {gi} i {gj}

9.1=2§1'§2+§.3
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8, = -8 + 28
o 3.

s3=8 +¢

a) znaleié rozktad tensora A na czesé symetryczng i anty-
symetryczng w bazach {91893} i{e;@ EJ}’

b) znslezé rozkiad tensora 4 na kulistg czgsé i dewiato-
Towa w bazach {gi®e~j} i{e;® ga},

¢) znalez¢ tensor odwrotny do tensora A4 w bazach {gic&gj}
i {gj_@gJ}!

d) znaleié wielomian charakterystyczny tensora A i spraw-
dzié twierdzenie Cayleya-Hamiltona.

Zadanie T.2. Niech tensor AeT, = 83® 5> na reprezentacje

0 -1 4
[AJ.OC] _ ,l: (1) ? -g w bazie {gioa ro} przestrzeni T,

przy czym dana jest zaleznoséé miedzy bazami {ga}i {gi} o po-
staci
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gy = 8
Znalezé rozk¥ad widmowy tensora 4, jesli istnieje,
Zadanie 7.3. Niech tensor symetryczny éeﬂ'2 = EB® 33 ma
reprezentacje
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4 -1 0
[Ai;j] =/=-1 4 0 W bazie {gits gj} przestrzeni T,
0O 0 1

przy czym dana Jest macierz dodatnio okreélona

%
3 2
5§ 5 O
[6¥9] = [¢'¢)]=|2 2 o
0 0 1

Znslezé rozkzad widmowy tensora symetrycznego 4.

Zadanie T.4. Niech 3’2 bedzie przestrzenig tensorows nad
przestrzenig kartezjariskg R3.

a) znaleZé tensor ortogonalny geﬂ' obracajacy wektory
przestrzeni R3 o kat —%r—wokél osi wyznaczonej przez wektor
[2,1,2]eR?,

b) znale2é tensor ortogonalny Qe obracajacy lustrzane
wektory przestrzeni R3 o kat %—woké& osi wyznaczone] przez
wektor [2,1,2]eR3.

Zadanie 7.5. Niech tensor A4 eT, = 83® 8> na reprezentacje

-1 -1 1
. . w bazie ortonormalne]
[Alj] = 1 1 ’ {1;®1;} przestrzeni ¥
~i° %3] ¢t 2

1 1 :
‘Z‘V? -—Z—VE‘ 0

gdzie {ii} jest bazag ortonormalng przestrzeni euklidesowej E3.
Znalezé rozktad biegunowy tensora A.

8. SYMETRIE TENSOROW | FUNKCJI TENSOROWYCH

8.1. Definicja grupy symetrii zewnetrznej tensora
Tensory izotropowe i hemitropowe

Definicja 8.1. Grupg symetrii zewnetrznej tensora geT
nazywamy zbidr ¥, i= {Qe¥: ¢xha = A}, gdzie » jest dziata-
niem obrotu tensordw.



