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(pri22) £, EJ—A» £AG, M’g A

MR /\ (],L‘(.x)](aA]g(.x)]>b)/\g1,92,...

(gei g,bg%t XEB

= )

L (A-B)=0 o
rézne od zera prawie wszedzie na zbiorze A = ﬁz-— Pi’;‘-

e
In g
D| Wynika z wtasnos$ci (prjis) i (prji9).
pry. A prj 4
(prj23) ,Qn J > LA In GAGy 919 Gor +ee rézne od zera pra-

wie wszedzie na zbiorze 4 A u(A) (e = ;:_?2 Prd.4 ?}O_
n

D| Wynika z wiasnosci (prji6) i (prj2i).

(prj24) z| 1° fs F1» £o4 ++. sa funkcjami mierzalnymi & i skon-

czonymi prawie wszedzie na zbiorze Aw przestrzeni
z miarg (X,S ,u).

a9 < jest skonczong funkcja rzeczywistg o dziedzinie .
He#, gdzie B jest G-ciatem zbioréw borelowskich na
prostej R,

3% Y jest zbiorem domknietym w przestrzeni 4 i takim,
ze £(A4), ’01(‘4)' ;"2(.4), s s

4° ‘u(A)(aa A h Jjest funkcja ciagta na zbiorze Y albo
U(A) =00 A h jest funkcja jednostajnie ciagig na
zbiorze Y. :

1 AT o @) A A(p)

D| Gdy u(4){oo , wtasno$é powyzsza wynika 2z wkasno$ci
(prji11) i (prwiB). Gdy natomiast u(4) =oo, to z defi-
nicji zbieznosci prawie jednostajnej i wtasnosci (jzi6)

§ 214, Zbieznosé wedtug miary

Méwimy, ze ciag (f,) jest zbiezny wedlug miary na zbiorze/
do funkcji £ i piszemy

{‘RM» # albo lim

. A
fMl—+oo FT?_ ,0
wtedy i tylko wtedy, gdy w danej przestrzeni z miara (t,S s U ):
AeSA £, £y £2y +++ sa funkcjami mierzalnymi u4 na zbiorze A i

skoficzonymi prawie wszedzie na zhiorze A A
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Ae/s\ﬁ nl_j;n‘amy{x; Iﬁn (x) - f’-(x)lza A.xe,d}-: 0
£ >0

Gdy ponadto A=), to méwimy po prostu, ze ciag (f£,) jest zbiezny
wediug miary do funkeji f i piszemy

“ p albe 11 £
Fa £ Mn p = p
Zbieznosé wedlug miary ma nastepujace wiasnosci:

.A A pr.w. A
(wat)  f, EE pap Ehgop Ty

& A &£ A4
Bl = P b G

#é\ﬂ lim y{.x: ],Pn(.x} - £ > % A.xeA}.—.

M—+00

&>0
= lim wfa: |£,(x) —g)]> £ A xeA}= o
skad

g{x:}f(x) -—gW@) |y e Aawed}(
<~(""[‘x= Ifn(‘x} “F("ﬂl 3 ,Jprz(‘x) —g(x">£AxeA}4

§u{x: |[FH @) - )] > %AXGA}+
raf{x:]h, (x) -g(x)] > % A xed}—=>0
czyli
a/e\:ﬂ a{x:|f(x) —g@)|>e nxed}=0
>0
Niech .
a, c-1-‘3=£{.::zl,c'(.:t') -9 (|> L Axed}
Mamy

T&#(QH)=0

{x: £ ) ¢ gx) AJtEA}= ?QL D

skad
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(wu2) f‘n&i,oa Be-SAgcAzb,z;zJ,o

D| Wynika z definicji zbieznosci wedlug miary, gdyz
B/E\S éé\ﬂ x:|f @) -fp@)>e nxeBlc
BcA €50

c{x:};‘n(x) —,l"(xijgeAxeA} =

=>B/€\\S‘ £/E\mcm{.x:}71‘:,2(.:('} - P> Axes}g
BcAEe>0

Safa: |[f,@) - F@)| > e A xed} =
SAN wfwt]f@) - P 3 A xeBY =00

BeS ceR
BcA e>0

4
w3)  py LB pABeSABIANU(B-A)= 0 ===

D| Wynika z definicji zbieznoéci weditug miary, gdyz
B =A+ (8-A
ufx: |f@) - p@)|>e A xeB}=
=afas | f @) -f@)|>e AxeA} +
rufr:| f () - @) |>e A xeB-A}=

=ufx:|f,(2) - ) [>e Axed} o0
pr.w. 4 pr‘mA
() (,,/e\,zﬁl gn)f\f‘
A :
= (4% r o 9. “4g)

(Wtasno$é ta oznacza,ze zbiezno$é wediug miary jestw isto-
cie okreslona w zbiorze klas funkcji réwnowaznych).
D| Na mocy twierdzenia § 208 i wiasnodci (wu2)

(4& g, )""“ug =

: 3 5

=%’A?\e/..s‘ (ﬂ/e}t’c" 9*1)"’0 Sk
BcA

& (A-8)=0

g =
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e (fh - Ff = éﬁjﬂ.g) T
“dp o g “tyg)

—
AN A
(ws) £, ,c'=:-m1(42\< A T

Dl Wynika z faktu, ze ciag

g{;x |Fn (2) - A2 > €A xed] 5520

jest ciggiem liczbowym.
m
A
A - M A
(we6) ,a;u,m.../\,z;z ,a=>,o f

D| Wynika z definicji zbieznosci wedlug miary, gdyz

afxif@ -f@|>enxe U4}

=c“(£jl{x= |£ () =£@2)] > & A xeAk})g
Z {X:]f‘n(x) - P EN chk}n—_:-og

(W) (fh f‘A n éi;fz f'A"')‘A

~a( U 4&)<°°=>£?&Q‘ﬂ#

" D| Niech
k-1
def 4 ;
ké\sz B2 4, JL1J Aj €S
Wtedy 2 o
kL_aJ A= ,?5:(

oraz na mocy (wu2)

A i
b Ctep ap B pn = p EE e S f

Niech & bedzie teraz dowolnie ustalong liczba rzeczywista

dodatnig i ,
dkn(ﬂl @ | £ ()= p(2)| >en xe B }
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o, 2L ufx:)f @ - pW|>enxe> 5}

Zatem

/\c =id,m

new k=1
a z zalozenia
= = 3 = S ) oo
04, ) - (Fe)- & w8

wynika, ze

'/A\ \V > ul(8 )(

JeR meRN k=m+

T 8>0
Poniewaz
e o s B
neN ke':Rd"‘nQ (.t( k)
Zatem

) AN S RN A e 2

i n
£edl gg% kEN n-»oo
= Nog o
sd‘eﬁ ke meR nER ne.%%(zm =
£| Rme
= ow (N Binsd
a S
e;g meXR nER :g%ﬂ k=1 < 2 ™)
(*)ed%ﬁ meN nyeN 7 /2§, Cn=
&,¢> n>7ny
5 3 /\ 0
= = T =
&1 dk" + Al dkn <d\ gg&{ Cn 77— co
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OO

> B, _°°
———b?on 'é‘—&f’ﬂﬂz & gL.J«rAkID

(wys) #n (K £ & ciag (4,) spetnia warunek Cauchy’ego wediug

def
miary na zbiorze 4 & AeSA £y, f5, ... mierzalne ¢ na
zbiorze A A{'i, #54 «.. skoriczone prawie wszedzie na zbio-
rze A A
A /\ \/ /\ g{x:]{‘m(.x) - {.‘n(.r)l}é‘/\.xe/l}<c'

OLeR nyeM mneN
de>0 mmyng

D| Dowéd podzielimy na 4 czesdei:

T4 FHM £ = ciag (,C'H) speinia warunek Cauchy’ ego wediug
miary na zbiorze A.
T2|Ciag (£,) speinia warunek Cauchy’ego wediug miary na
B
zbiorze A \ Frry

pr-w. A P
m,(mg(—--egl ¥
MCiqg (Fn) spetnia warunek Cauchy’ego wediug miary na

& A
mmw\f{(---eﬂl Fr B

T4| Twierdzenie Riesza. Cigg (f,) speinia warunek Cauchy’

zbiorze A =

ego wedtug miary na zbiorze A :fnﬁﬁt £

Dowéd Ti
Na mocy twierdzenia § 208

8¥ BcAAu(A-B)=0 A £, f1s Py .. skoficzone na zbiorze
B a nastepnie

A
Fr = F (ﬁ) r

.8

= N\ \/ /\ : ) O S Axesl< &
SeeR neM m,ne&t‘u{x () = F()]2 3 =g
J,e>0 mn >N,

A efa | A, () - f () | = g A _xeg}<§ A
S AV FrREL TG,
O,e€R moeRN m,Qn aix |k Fp@= daxe }é
5,e >0 mno>n

S x| f,(x) = £ + ]| £, () = p(X)|> A xe B}
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((U({.x: | £ () = £(2)|> gz\xe Blufa:|f,(x) - p(O]> 2§A
nxes))  @{Z:|f @ = ()| > § A xes)s

+<a{x:l{;3(.x} - L) > gz\xes}<s
Ale
Ogu {a:| f,(x) = £,(0) |2 SaxeA- Bl uA-B)=0
skad
&{x: [ fp(2) = £,(2)|> 6axeA} =

=ufx: [f(2) - £ @)]|>0 A .res} +
racfe: | £ (xX) = £, ] > SAxeA-B} =
=afx:|f, () - £(X)|> 6 A xeB}

Zatem

H — d‘ /4
dﬁi;},{nmﬁkg{x | £{T) = £, (x)]| > A xe }<e
8e>0 mn>ng

co koficzy dowéd czesei T1, gdyz warunki AeS, /4, Ff5, ...

mierzalne # na zbiorzed i /4, f,, ... skoriczone prawie

wszedzie na zbiorze 4 sa spelnione z zalozenia.

Dowéd T2

Na mocy twierdzenia § 208

C\/CcA Ay (A=C)=0 A fi» fos ++. skoriczone na zbiorze (
es

Ponadto z zalozenia, ze ciag (}‘n) speinia warunek Cauchy’
~ ego wediug miary na zbiorze 4 wynika, zZe

: |
m1\<42(...egz n/a\gz (l{.r: Jf‘%+1(~r) = {‘m”(ﬂ'> ??A.IEA}<
1
< ?; =’m,}7/ng(---s‘!t ré\!t (“{x: ’,{‘?’%+1(x) - ,t‘mn(.le }2—,1.;\

AJGC}(-}—I
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I Niech

CR‘}EE {-x":“,,, 1(-’5) -{‘mn(le? ; AZE C} e§, (C,cC)
n+

def ¥
D, et H €. e, (D, cC)

p i Qﬂnes , (Dce)

Zatem

Qz HGI<E A @B @) < it A

A (4\“ u (D) u (D)< 2—,13—{) = ul) =0

a ponadto
(1) ¢c-B,=c-U ¢g=) (c-ges
CAE) " T e D il QD,,= H (C-D,)eS
Na moey (i)
(iii) N\ /\.5'-1!3,z cC-C, =

nNeR keN

k>n

=’/\/\/\|,ﬂ

i
(x) - 2 = =
nen £§¥ xec-p,' "My 4 ?omk( l< 2k

A A |{‘m£(x)—,f‘mk(.x)]=

neN \xcc-nn k,zke!z
L>k>n

=|[’p’ﬂa feed -sz-i(x)] = [f’"ku(x) & f"’k(x)]k

< ]f’ma(.ﬂ -/'mz_i(.r)] W +],nmk+i(.x) - ,q,,,k(x)k

i o i

1 A A ; g ut
< + v * < + R e IR
2Z = | ok ™ ok T kel ok=1

11 — Wyktady...
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Poniewaz na mocy (ii)

\/ xe C- D,

xX€ C-D nedN
wiec na moecy (iii)

ieczb ¥nia k ’
xéiEb cigg liczbowy (fkn(x)) speinia warunek Cauchy

ego = /\ \/ lim £, (1) =P (x)
ZEC-D P(x)eR ndoc’ 7

Na mocy twierdzenia § 198 funkcja £ jest mierza ha na
zbiorze C-DeJ i wobec tego

%)
-

(iv) ﬂ"ﬂ

Ale

£

a4 - (c-0Y] = [(A-CVyD] & &(A=C) +u(D) = 0
i wobec tego
pr-w. A
== = F

co koreczy dowdd czedeci T2.

Dowéd T3

Rozpatrujemy w dalszym ciggu zaleznosci wykazane w czesdci
T2, Mamy

/\ /\ |f‘m(.x'} -iflx) |£TE)|EC‘MH(.:¢) -,om;Hi(x)} +

neN xeC-Dp n

il R R
< Iflmn+1(x) -an(x) | v I {'mn+2(x) i fmn+1(x) I - Eiif)

] 1 1
ir e i - ee =_~ﬁ
ﬁt‘) 23 2n+1 2ﬂ~1

=>{e\i {x:lfmntx) -{‘(x)l;—z-nf—i rnxeClc D, =

:,{Qt /c,/L>sx {.x:| an(x) - ,t‘(x)l > ?f—i A xeC}c

Lykyn
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c{.x:|,[‘ml(-r) - £ [> ;13_1 A xeclcDcD, =

= A\ N\ [ Afx] @ - p@|>Saxectc s, =

SeR nedt ket e

&>0 k>n L2k
=0 /\y{m [ (&) = £ D> FAxe )<
ggsg ne‘atkk t

€ &« (D)< n_1 =

= L (@) =L |>FAxeclce =
g@% A E/%#t [ @) = £ [> }

-_—7‘/\ umgz{x [Frm, (%) = £ @)] > S nxeCl=0 =
3%

co koriczy dowéd czesei T3,

Dowéd T4

Na mocy T3 i zalozenia o spelnieniu warunku Cauchy’ego we-
dtug miary na zbiorze A mamy

J
é/sé‘.ﬁ‘ >/E§Z{e\92 a{x:|fy (O = FE@ |3 5 A x el Kz A
55)0 n >y

A ufx | f, @) = fny, @ |]> 3 /\:fGC}(

=;»d\/>eﬁ n\e/az n/e}t {x:],f'n(.r) —,f‘(x)|>é‘/\x€€}-€
d'a)U R>Ny

XA D) - @]+ | f ) - P @[> OAaeCEE
. 8 |
< a({x-lf,,(xa P > § A zet}u

Uft] o (2) - £ (@) > § AweC))<

 afx: |fx) - Pmn(.r} |> -gAxec} +
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+afx: jf‘m (x) = F£(x) > % A .xeC‘}(e =

= fy S Ay

W ten sposéb zostal zakonfczony dowdd czedci T4 i calej
wtasnosci (wus).

g s
prJ [fy
B e e
Gt ﬁfﬁi—cke
sy N NS N N N | £, () -
EeX Ces 6‘5% nEM nel &
E>0D ccA d> n>n
HA-C)<& 0

- P> A xeA}cAQC:;

=>d‘{<>3? n\{gﬁ/ﬁ\ (@2 f,(0) -pxNZ oA edA}<e =

8 e>0 7 >ng
=}dZG\$ ﬂEm @t{x ,fﬂ(‘r‘) -f,(x)l> JAIQA}_Q::){H“__{P

gdyz z zatozenia jest AeS, /£, #1s Fas s+« sa funkcjami
mierzalnymi « na zbiorze A i skonczonymi prawie wszedzie
na zbiorze 4 na mocy wkasnoéci (prj9).

| ‘ #
(wii0) fp LA p = g, <P

D| Wynika z wiasnosci (prj10) i (wu9).
(w(uii) Z| 1° £y £1» o9 .. funkeje mierzalne u i skoriczone pra-
wie wszedzie na zbiorze Aed.
2° u(A) oo,
w.A A
1 £, prw.4g P =p, .(‘i_,’p

D| Wynika z wiasnodci (prjii) (twierdzenie Jegorowa) i
wiasnodei (wu9).



(wui2)

(wu13)

(wudd)

(wuls)
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Z] 1° Fs Fer For oo funkcje mierzalne u i skoriczone pra-
wie wszedzie na zbiorze AeS.
2% wu(A) (oo,

A
B L f S
D| Wynika z wiasnodci (prw9) i (wuil).

u-A r. w.A
#r £ mT(m>/<...e‘R ’(‘?”?z #

D| Wynika z czedei T1i i T2 dowodu wtasno$eci (wus).

A /\ é‘-A.
#n A ceﬂlcfn i

D| Dla ¢ = 0 implikacja jest oczywista. Dla € # O mamy
/\ 11mg{x:]c;’ﬂ (X) =¢f (X)|>e A xecAdl)=

n -» 00

: e
= nlingog{.x: |/ @) = P> G A xed}=o0 = of, S op

gdyz z zatozenia AeS, ¢/, ¢f 4, ¢f 5, ... Sa funkcjami mie-
rzalnymi # na zbiorze Ai skonficzonymi prawie wszedzie na
na zbiorze 4,

A A A
,On éc—’PAg??-&_‘ g =>7(,??+g?? ‘1“_.. P +g
D| Z zalozenia jest A€S i funkeje £, £y, F5, ... Oraz g,
94+ 9os +-. sa funkcjami mierzalnymiy na zbiorze 4 i skon-
czonymi prawie wszedzie na zbiorze /4, skad na mocy twier-
dzenia § 187 funkcje f+g, f4 + Gyy f5 + s +.. Sa mie-
rzalne &4 -na zbiorze A i skorczone prawie wszedzie na tym
zbiorze, Nastepnie

A -A :
fo £ pagy Lhg o I\ Xm I\ afxilfy @)
5 e>0 n>ng

Al x s g, (2) - g (> S A

<&
<2
,«st}.gg- - /\-‘g n\e/ﬁ é}t u {25, () +
n Ro
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+g, @) - @) - g0 |=6 A xedlu{x:|f, @) - £+
+ 19, @) =g @> 0a wedlgu({x:lf @ -F@ > § A
rxed}o{a:lg, (O - g@)|> § A xed})<
Cefas|f @ - p@) |5 § axedlratxi|g, (0 - g@)|> 54

AaceA'}( &3 d)‘/e?]\{ r}_1’::|O‘3‘z:[xz |A,2) + g, (x) -

a>0

WA
- @) ~g(> daxed} =0= 4+ q, T > fryg

A4 A A
sty ) SN pgpeieds g s it v g
D| Wynika z wiasnosci (wuld) i (wui5).

AT £ L £ Ag, LA g A

A(M Y /\ | £ | <a A | g(x)[(a) ;"fngnﬂf’.g

QAQER Xe
BcA a)% 8

D| Z zaozenia jest AeS i funkcje £, £y, f5, ... oraz g,
J4s G4 ++. sa mierzalne u« i skoficzone prawie wszedzie na
zbiorze A, skad na mocy twierdzenia § 191 funkcje fy, £49;,
;‘292, ... Sa mierzalne # na zbiorze A i skorczone prawie
wszedzie na tym zbiorze, Nastepnie dla dowolnej ustalonej
liczby rzeczywistej dodatniej & mamy

(3] £ () g, (0) - p(2) 9> e A xe )=
={w:|[f,(0) - p()] [g, @) - g] + () [g (0 -g(a)] +
+ g(x) [Fn(x) - {'(x):]|> e AxeB}c
e | (0 = P gold) = gD + | F] g) - g +

v |g@ || @) - (1) | > e A xeblc

c({x: | @ - p@ll g ~g@|> §a xes}u
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U {.r :1,0(.1')" 9, fx) - g(x)l? % AxE S]U

£

u x| g2 || Fr(X) = P > A .xeﬁ})c

({x | A (1) -—f‘(I)‘? ]/7/\ xeBtu
ufx:] g0 - (x| ?q/gf44 x€Blu
uf{x:| £,(2) - £(0)] 9%;, A xea}u

u{as| gu(a) - g(a)| > ;—a A e 3}):

= {.x: ‘ ,t;;(.r) B {'(.x)l > 0AxeB} u{.x:|gn (.x)-g(.:rJ| = JAIGB}

S = m(ﬁf g;)

(0) afx:| £,00) g 0 = £(x) g(x)| >e A xeB} <

gdzie

Wynika stad, ze

(y{x:[,on(.x) - ,c'(.r)|>.c5‘A.re B}+
rafx ] g, @ -9@| > 6 A xes}

Z drugiej strony mamy

A A M-B <‘.‘_f
anu__,f\/\gny—pg(@)fn—u’p/\gn g=)

:3‘{% :fny{-r: | £(x) = p(2)|> I A xeB}= 0 A
>

‘A lim(u{.r:[g () ~g@)|[>8rxeB} =0 =

*)

F{é}g lim u {.x: | A (x) g,,(x) = f(x) g(.x)l >¢ AxeB} =0=>

&8, A
A S f'sv@g,&gn s

A
(vats) £, “4 FAGy LA gra()<o = f,9, E5 &g
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D] Na mocy definicji =zbieznosci wedtug miary i twierdze-
nia § 208

VN 1] < A9l < a a(er<os
ccA
“A-0)=0

wobec czego funkecje fg, {igi, fzgé s mierzalne‘u i skoni-
czone prawie wszedzie na zbiorze Ae€S. -
Niech

(% %) /\ngrdéf{x={f(x)1( ra |gd|<raxec}es
re

Zatem

Na mocy (%), (wu2) i (qpi?)

4Gy
;C;thgh =* Y
i na mocy (qg?) oraz (wu3)

Fubn &5 29 =pu9, 2% £g

(wad9) £, MF"‘ \V i /\Jp(x)Ha = lc/(-:\SlF;: ﬂf‘k

BES aeR
BcA
y(A-s)-o

' D| Wynika z wtasnosdci (wud7).
(wu20) fn“u—'{f'/\‘u(/ﬂ(m = /\ Prz -4, }p

D Wynika z wiasnoSci (wui8).

(w21) £, '_"{-’/\(Bes }élglf’(uﬂ,>ﬂ)/\ F4s s +e. réZnE
Li%y=0"

A
od zera prawie wszedzie na zbiorze A= ij‘:z_ “’_._%

D] Na mocy twierdzenia § 208

\/ V Alp@I>a a /\ £, (X) # 0
ﬁ geg X €eC
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skad
3 i i Y
Q afx: Z(@) —FT5|>€A.I‘€C}-

| £lE) = £
-alx TR e A xec}s

) - p)

\<(u{.x. FAC)] > ae AxeC)=
| £.(x) = £(2)]
(x) - Ax)
s VB o aen |l § amee

2
Safx:|£,(0 - PO > 5-e A xeCls

rafx: |f(0) - | > § A xeC)

gdyz .
1@ > an | AWK 5 =|4@ -p@|> §
Ale
&-4 &
f??. f(wﬁ) 707! e )[' e

2
—— a :
a,{t% lim ufx: | £ @) - P@E)|> 5-eAxeC}=0An
ae>

A %}.ugoy[x:]fn(x) - £(2) > -g AxeCl= 0 =

i i
= 1i J€8 l - | = = —
e/eé n—."a'u@‘{ ToloY - Pl == xeCl=0
>

&

1,.4C & 1 &A 4
e e R R
= Fn P(ﬂg&)fh
% z zaltozen wynika ze AeS 1  funkcje g2 3 i
gdy y ’ ) ril ol l oy

sg mierzalne & na zbiorze A i skoriczone prawie wszedzie
na tym zbiorze,
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(w(uz2) /Drz s“_/if'/\,o, £41 oy «e. Sa rézne od zera prawie wszedzie

1 .4 1
na zbiorze A A u(A) (oo = = ﬁ_.ﬁ_p_

D| Na mocy twierdzenia § 208

/\ £(x) #0 A /\ AE) # 0 A u(B)<ee

BeS XEB . el
BcA
a& (A-8)=0
Niech
C 2 fr:)p(0] > L1nBes
J3G= x| p @] > 7}

Zatem
g s
m=1
Na mocy (wgzz) i (wu21)
& Oy 1 uc 1)
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wszedzie na zbiorze A u(A)<oe = S"n ——.r 7

D| Wynika z wlasnosci (wui8) i (wu22),
(w(ua_S} z) 1° £y Ff1» £+ ++. sa funkejami mierzalnymi i skorczo-
nymi na zbiorze AeS w przestrzeniz miara (¥, S ,u).
2% 4 jest skoriczona funkeja rzeczywista o dziedzinie
He B, gdzie B jest 6-ciatem zbiordéw Dborelowskich na
prostej R, ciagla na przedziale (a;b)=H, a,b € 5?0,
takim, ze f (A), £,(A), f5(A), ...c (a;b).
3% u(A) =c<oo.
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D| Na mocy twierdzenia § 199 funkecja k jest borelowska na
przedziale ;6> , a na mocy twierdzenia § 186 funkcje

h(£), k([&), k({b), ... 83 mierzalne i skorviczone na zbio-
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§ 215, Twierdzenie Luzina

Z| 1°¢G jest klasg wszystkich zbioréw mierzalnych w sensie Lebes-
gue’a w przestrzeni euklidesowej %" z miara Lebesgue’a «,
tzn., w przestrzeni z miara (R”,.0, ©).

29 ,C',jest. funkcjg rzeczywista skonczona okreslong na zbiorze

Aedl.
3% W(A4) oo .
T] £ jest mierzalna « na zhiorze 4 &
‘=’/\ V ?C‘:jeat. ciggta na zbiorze F
SR
W(A-F)<e
gdzie F oznacza domkniecie zbioru F.
D| Dowéd podzielimy na 6 czedci T1, ..., T6:

Ti| A /A V G jest zbiorem otwartym A G 2B A w(G=-B8)<e
Beds 5‘% Ge
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