
f * 6 16. P R Z E G L Ą D T E C H N I C Z N Y . 205 

m a c z y z f r a n c u s k i e g o na p o l s k i . (Cały t e n n i e m a l c y k l a r t y ­
k u ł ó w m a b y ć t a k i m t y l k o przekładem, a piszący uważa się 
racze j z a t łumacza niż autora ) . T a j e d y n i e z a c h o d z i różnica, 
że różne j ę z y k i e u r o p e j s k i e są m n i e j więce j j e d n a k o w o d ług ie , 
podczas g d y w e k t o r o w y j es t co n a j m n i e j t r z y r a z y krótszy od 
s k a l a r n e g o . Treść r z e c z y jest p o z a t e m b a r d z i e j bezpośre­
d n i o wyrażona w p i e r w s z y m , niż w d r u g i m j ę z y k u . T a k n p . 
w (70), j a k i we w s z y s t k i c h p o p r z e d n i o p o d a n y c h w z o r a c h . 

C o do s k a l a r a X wyraża o n p o p r o s t u wielkość s k o k u , p o ­
dzieloną p r z e z df/dn. Dając X, d a j e m y wartość c z y l i „w ie lkość 
s k o k u " a w ięc w s z y s t k o ; kierunek s k o k u jest b o w i e m określo­
n y , a m i a n o w i c i e n o r m a l n y do p o w i e r z c h n i f = 0 . Milcząco 
za łoży l iśmy, oczywiśc ie , że p o w i e r z c h n i a t a p o s i a d a w r o z w a ­
ż a n y m p u n k c i e określoną normalną. 

P o w y ż s z e t w i e r d z e n i e m o ż e m y zastosować do każdej ze 
s k ł a d o w y c h d o w o l n e g o w e k t o r a , n p . przesunięcia j D . Jeżeli 
w s z y s t k i e t r z y sk ładowe przesunięcia są ciągłe, c z y l i [/-'i] = 0, 
\D2] = 0, [Dz] = 0, a więc też: 

[ J » ] = 0 (71*), 
na tenczas m a m y d l a nieciągłości p i e r w s z e g o rzędu, w e d ł u g 
(70), kładąc p o p r o s t u ty — Dl etc . i rozumiejąc p r z e z mx, m2, 
m3 wielkości s k a l a r n e : 

[ V Z > 1 ] = ' » , V / ' ) 
\\7D2] = m2Vf (71'). 
[ V Ą ] = m 3 V / J 

T r z y te równania w e k t o r o w e są r ó w n o w a ż n i k i e m dziewięciu 
s k a l a r n y c h w a r u n k ó w i d e n t y c z n y c h H A D A M A R D ' A . 

S k a l a r y mv m2, mi można u w a ż a ć j a k o sk ładowe p e ­
w n e g o w e k t o r a , p o w i e d z m y m: 

m — i m , - ) - jm2 - f - km3. 
W e k t o r t e n j e s t c h a r a k t e r y s t y c z n y d l a rozważane j n i e c iąg ło ­
ści; jeżel i m a m y kształt p o w i e r z c h n i / = 0 i wartość o raz k i e : 
r u n e k w e k t o r a m d l a każdego je j p u n k t u , natenczas w s z y s t ­
k o , co d o t y c z y tej niec iągłości , będzie zupełnie określone. 
N i e t r u d n o j e s t okazać , że m n i e zależy o d w y b o r u układu 
spó łrzędnych. M o ż e m y t e d y obe jść się bez w s z e l k i e g o ukła ­
d u o d n i e s i e n i a i z a m i a s t t r z e c h p o w y ż s z y c h r ó w n a ń (71') n a ­
pisać j e d n o . R o z u m i e j ą c m i a n o w i c i e p r z e z JC d o w o l n y we­
k t o r j e d n o s t k o w y , o t r z y m a m y j a k o r ó w n o w a ż n i k t y c h równań. 

[ V ( J D O P ) ] = (mjc)vf (71). 

R ó w n a n i e t o j es t w c i e l e n i e m dziewięciu w a r u n k ó w s k a l a r ­
n y c h , w z a j e m n i e niezależnych. 

M o ż e m y stąd w y p r o w a d z i ć n a t y c h m i a s t w z o r y d l a s k o ­
k u r o t a c y i c z y l i c = curl Mi (z pominięciem i d l a s k o k u r o z ­
s z e r z e n i a sześciennego 6 = div Mi. 

I s t o t n i e , dw Mi — V i - D i -+- V2D2-\- v , D 8 = V Mi, zaś 
curl Mi = i ( V 2 D3 — V 3 A - ) + • • • = V \7Mi. M a m y więc , 
zakładając z n o w u [Mi] = 0, wed ług (71) : 

[8] = [div Mi] m S7f . 

[c] — [curl I) = Vm S/f 

(72) , 

(73) . 

W z o r y te wykazują wybitną analogię , szczególniej jeżeli je 
n a p i s z e m y w p o s t a c i : 

[ V J D ] = m V / " , 

[ 7 V J 9 J = Vm Vf 
Pamiętając , że w e k t o r V / jest n o r m a l n y do p o w i e r z c h ­

n i a, m o ż e m y stąd odczytać bezpośrednio cały szereg w ła ­
sności : 

Jeżeli w e k t o r m j e s t styczny do p o w i e r z c h n i nieciągło­
ści, n a t e n c z a s 

[8] == [dw n] = 0 , 
c z y l i rozszerzenie sześcienne nie doznaje skoku. 

Mnożąc (73) s k a l a r n i e p r z e z n, p r z y d o w o l n y m k i e r u n k u 
w e k t o r a m, m a m y : 

[nc\ — [n curl Mi\ = 0 , 
t . j . składowa normalna rotacyi pozostaje ciągłą, t ak , iż s k o k u 
d o z n a w a ć m o ż e j e d y n i e sk ładowa s t y c z n a . 

P o d o b n i e też, mnożąc p r z e z m, m a m y 
[mc] = [m curl J B J == 0, 

t. j . składowa rotacyi wzięta w kierunku m nie doznaje skoku. 
I n n e m i s ł o w y , jeżeli samo przesunięcie jest ciągłe, 

[Mi] = 0, natenczas s k o k r o t a c y i , rozważany j a k o w e k t o r , jest 
n o r m a l n y do p łasz czyzny m, n. 

Dzięki t e m u w e k t o r m charakteryzujący nieciągłość 
p i e r w s z e g o rzędu p r z y b i e r a treść bezpośrednio zrozumiałą. 

(C. d. n.) 

K R Y T Y K A I B I B L I O G R A F I A . 

Henryk Merczyng. Podręcznik matematyczny szkół 
polskich za Zygmunta III. Kraków 191)8, w. 8°, str. 19 
z 8 rysunkami ( O d b i t k a z T . X L V H ser. A R o z p r a w 
W y d z . m a t . - p r z y r o d n i c z e g o A k a d e m i i Umie jętnośc i w K r a ­
k o w i e ) . 

P r z e d m i o t e m r o z b i o r u jest książka łacińska x ) , t r a k t u ­
jąca o a r y t m e t y c e i g e o m e t r y i , w y d a n a w 1630 r . przez r e k t o ­
r a szkoły aryańskiej w R a k o w i e w S a n d o m i e r s k i e m J O A C H I M A 
S T E G M A N A . R z a d k o ś ć b i b l i o g r a f i c z n a książki sprawiła, że 
oprócz w z m i a n e k u Ł U K A S Z E W I C Z A , B A R A N I E C K I E G O , Ż E B R A w-
S K I E G O i i n n y c h n i k t dotąd n i e zapoznał się dokładnie j z je j 
treścią. A j e d n a k treść t a w w y s o k i m s t o p n i u zasługuje n a 
uwagę . S T E G M A N W p r z e d m o w i e do a r y t m e t y k i przypisujący 
m a t e m a t y c e w i e l k i e z n a c z e n i e , p r z y t e m n ie j a k o ce l ale j a k o 
środek p o z n a n i a n a t u r y , — s t a j e się u nas p i e r w s z y m p r z e d s t a ­
w i c i e l e m k i e r u n k u filozofii p r z y r o d y , k tóry później od czasów 
N e w t o n a t a k rozkwi t ł w A n g l i i . W p r z e d m o w i e do geo­
m e t r y i , p o d n o s i z n a c z e n i e m i e r n i c t w a . Nowośc ią w t e d y 
w a r y t m e t y c e b y ł rozdz ia ł poświęcony u łamkom dziesiętnym, 
w k t ó r y m a u t o r u w y d a t n i a się j a k o z w o l e n n i k dziesiętnego 
s y s t e m u m i a r w p r o w a d z o n e g o we F r a n c y i w półtora w i e k u 

') Joach. Stegmani Institutionum Mathematicarum libri II , 
quibus initia I Arithmeticae, II Geometriae, pro incipientibus dilucide 
explicantur et ad praxin varie accomodantur: jussu superiorum in 
usum Scholae Racovianae consripti (1630). Druk Sebastyana Ster-
nackiego w Rakowie. 

późn ie j . W g e o m e t r y i zasługuje n a u w a g ę opis p a n t o g r a f u , 
og łoszony d r u k i e m na r o k p r z e d o p i s e m S C H E I N E R A . N i e w y ­
n i k a stąd a b y S T E G M A N wynalazł t e n przyrząd, g d y ż S C H E I -
N E R w y n a l a z k u swego , p r z e z ćwierć w i e k u przeszło n ie og ła ­
szał d r u k i e m 2 ) a w i a d o m o ś ć o n i m rozchodz i ła się przez 
korespondencyę między u c z o n y m i . O p i s p a n t o g r a f u w książce 
z r . 1630 w y k a z u j e t y l k o j a k o ż y w i o n e by ły s t o s u n k i n a u k o ­
w e pomiędzy p r o f e s o r a m i szkół aryańskich. S T E G M A N p r o p o ­
n u j e także określanie wartośc i l i n i i t r y g o n o m e t r y c z n y c h z a ­
pomocą o r y g i n a l n i e o b m y ś l a n e g o przyrządu: Quadrans re-
solutus. 

P r z e z s z czegó ł owy rozbiór książki S T E G M A N A i w y k a ­
z a n i e w y s o k i e j je j wartości P . H . M E R C Z Y N G wie l ce się p r z y ­
s łużył d z i e j o m naszego p iśmiennictwa w dz ia l e n a u k m a t e m a ­
t y c z n y c h i i c h zastosowań. F. K. 

K S I Ą Ż K I N A D E S Ł A N E D O R E D A K C Y I . 

Merczyng Henryk. Podręcznik matematyczny szkół polskich za Z y ­
gmunta III. Osobne odbicie z t. X L V I I Ser. A Rozpraw W y ­
działu mat.-przyrodniczego Akademii Umiejętności w Krako­
wie. Z 3-ma rysunkami w tekście. Kraków 1908. Nakład 
Akademii Umiejętności (str. 19). 

a) Według Braunmiihla, Scheiner wynalazł pantograf w 1605 
a opis ogłosił drukiem w 1631. r. 




